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भदूमका 
 
  भारतवष ि में गदित की समदृ्ध परम्परा रही ह।ै इदतहास के अत्यन्त प्रािीि काल स ेही 
भारतीय मिीदषयों एव ंगदितज्ञों ि ेइस क्षते्र में श्रषे्ठ काय ि दकया ह।ै परम्परा स ेही गदित दवद्या को 
सवो ि स्थाि दिया गया ह।ै उिाहरिाथ ि, याजषुज्यौदतषम ् का ससु्पष्ट कथि ह ै- 

यथा दिखा मयरूािा ंिागािा ंमियो यथा । 
तद्वत ् विेाङ्गिास्त्रािा ंगदित ंमदू्ध िदि दस्थतम ् ॥ 

(याजषुज्यौदतषम ् , 4) 
  अथा ित ् , दजस प्रकार मोरों में दिखा और िागों में मदि का स्थाि सबस ेऊपर ह,ै उसी 
प्रकार सभी विेाङ्गिास्त्रों म ेगदित का स्थाि सबस ेऊपर ह।ै  
  “वदैिक गदित” दवद्यादथ ियों, दिक्षकों और गदित में रुदि रखि ेवाले लोगों के दलए एक 
दिक्षात्मक ससंाधि के रूप में काम करता ह।ै यह गदितीय समस्याओ ंको हल करि ेके दलए सामान्य 
तरीकों की तलुिा में अलग दृदष्टकोि प्रस्ततु करता ह,ै जो गदितीय समझ, समस्या समाधाि और सधुार 
के कौिल को बढ़ाती ह।ै  

 परुाति ज्ञाि के उपयोग स ेआधदुिक गदित को उ ित बिाि ेके उद्दशे्य स ेइस वदैिक गदित 
की कौिल पाठ्यपसु्तक में विे के साथ ससृं्कत ज्ञाि प्रिाली की उपलब्ध गदितीय सङ्कल्पिाओ ंका 
समाविे दकया गया ह।ै 
  पाठ्यपसु्तक की भाषा बहत ही सरल और सहज ह ैदजसस ेदवद्यादथ ियों को समझि ेमें 
सगुमता होगी। पाठ्यपसु्तक में कई पाठ्य दबन्दुओ ंको ससृं्कत ज्ञाि प्रिाली के वदैिक प्रमािों के साथ-
साथ ब्राह्मसु्फट दसद्धान्त ,िलु्बसतू्र, आय िभ टीयम ्,लीलावती एव ंबीजगदितम ् आदि ग्रन्थों के सन्दभों 
को भी सदिदलत दकया गया ह ै दजसस ेवदैिक दवद्याथी आधदुिक गदित के साथ प्रािीि गदितीय 
सङ्कल्पिाओ ंको भी समझि ेमें सक्षम होंग ेएव ंअपिी भारतीय परम्परा की गदरमा का अिभुव कर 
सकें ग।े पाठ्यपसु्तक में कुल 08 अध्यायों की रििाए ुँ विे दवद्यालयों के विे भषूि ितथु ि/ कक्षा 9 वीं के 
दवद्याथी को ध्याि में रखकर बिाया गया ह।ै अध्याय 1 में गदित के इदतहास का दवस्ततृ वि िि ह।ै 
अध्याय 2 में याजषु ज्योदतष की गदितीय अवधारिाओ ं को वदि ित दकया गया ह।ै अध्याय 3 में 
सखं्याओ ंके जगत में विे एव ंससृं्कत ज्ञाि प्रिाली की गििा प्रिाली का महत्त्व को समझ सकता ह।ै 



 

  

 

अध्याय 4 में वदैिक गदित के सतू्र एव ंउपसतू्र का वि िि दकया गया ह।ै अध्याय 5 में वदैिक गदित की 
िब्दावली पर प्रकाि र्ाला गया ह।ै  अध्याय 6  में गदितीय सदंियाओ ंके उत्तर की जाुँि के बीजाकं 
के अिपु्रयोग बताया गया ह।ै अध्याय 7 में वदैिक गदित के एकादधकेि पवूिे सतू्र के अिपु्रयोग को 
बताया गया ह।ै अध्याय 8 में भास्करािाय ि जी द्वारा रदित लीलावती गदित की पदरभाषा प्रकरि को 
दवस्तार स ेवदि ित दकया गया ह।ै   
  वदैिक गदित की यह कौिल पाठ्यपसु्तक वदैिक गदित के ज्ञाि को सरंदक्षत, प्रोत्सादहत 
और प्रसादरत करि े में महत्त्वपिू ि भदूमका दिभाएगी, साथ ही भारतवष ि की गदितीय दिक्षा और 
सासृं्कदतक दवरासत का समदृद्धकरि में सहायक होगी। 
  पाठ्यपसु्तक में उपलब्ध वदैिक गदितीय सङ्कल्पिाओ ंको समझकर प्रदतयोगी परीक्षाओ ं
की तयैारी करि ेसहायता दमलेगी।  
 लेखक पाठ्यपसु्तक के त्रदुट सधुार हते ुप्रदेषत सकारात्मक सझुाव के दलए आपका कृतज्ञ होगा।   

       आयषु िकु्ल 
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अध्याय : 01 
भारतीय गमित का इमतहास 

भारतीय गमित का इमतहास : गमित िास्त्र का अर् ष एव ंिहत्त्व, वमैिक वाङ्मय िें गमितीय परम्परा, 
शनू्य का आविष्कार, कटपयावद पद्धवत, भतू सखं्या पद्धमत | 

गमित िास्‍त त्र का अर् ष एव ंिहत्त्व 
 भारतीय मवद्या परम्परा िें प्रारम्भ स ेही गमित को सिस्‍त त िास्‍त त्रों िें िीर् षस्‍त र् कहा जाता ह।ै  

यर्ा मिखा ियरूािा ंनागाना ंिियो यर्ा। 
     तद्वि ्विेाङ्गिास्‍त त्रािा ंगमितिंमून ष समंस्थति ् ॥ (विेाङ्गज् योमतर् 2) 
 अथा ित ् मजस प्रकार िोरों िें मिखा और नागों िें िमि का स्थान सबस ेऊपर ह,ै उसी प्रकार 
सभी विेागंिास्त्रों ि ेगमित का स्थान सबस ेऊपर ह।ै आचायों न ेतो यह  ंतक कहा ह ैमक- 

बहुमभमव षप्रलाप:ै मकं त्रलैोक् य ेसचराचरे । 
यमिमिद्वस्‍त त ुतत् सवं गमितने मवना न मह ॥ 

 अर्ा षत ् बहुत बातों स ेक्या लाभ? तीनों लोकों और चराचर जगत ् िें जो भी कुछ ह ैवह वबना 
गमित के नहीं ह।ै 
1.    गमित िब् ि ‘गि’ धात ुिें ‘क् त’ प्रत् यय लगाकर बना ह।ै गि ् धात ुका अर् ष ह-ै मगनना और      
 इस प्रकार गमित का अर् ष मजसिें गिना की जाती ह,ै इस अर् ष िें मित = ‘नापा हुआ’ 
 ‘मितोगमितो’ (कौमिल् य अर् षिास्‍त त्र प.ृ110) और सखं् यात = मगनती मकया हुआ ‘सखं् यात ं
 गमिति ्’ (अिरकोि) िब् िों का भी प्रयोग कभी-कभी होता रहा ह ैपरन्त ुिास्‍त त्र का नाि प्राय: 
 ‘गमित’ ही रहा ह।ै  
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2. कौमिल् य अर् षिास्‍त त्र के अनसुार प्राचीन काल िें गमित के पया षय र् े–  
 (1) गिना   (2)  सखं् यान  (3) सखं् यािास्‍त त्र 
गमित िास्‍त त्र का उद्भव  
 गमित िास्‍त त्र भारत के प्राचीन िास्‍त त्रों िें स ेएक ह।ै वमैिक वाङ्मय िें गमित के ज्ञान का पया षप् त 
पमरचय मिलता ह।ै गवित शास्त्र का प्रयोग सवषिान्य और साि िभौम ह।ै िमैनक जीवन िें कािकाज 
चलान ेके मलए सभी अपन-ेअपन ेढंग स ेआवश्यकतानसुार गमित का प्रयोग करत ेहैं। मवश्व के सभी 
ििेों न ेप्राय: गमित का प्रारम्भ अङ्कों तर्ा गिना स ेही हुआ, यहीं गिना कुछ काल के पश् चात ् 
अङ्कगमित िें पमरित हो गई तर्ा िीर् षकाल के पश् चात ् गमित रूपी वकृ्ष की अनके िाखाऍं 
बीजगमित, मत्रकोिमिमत एव ंज् यामिमत आमि अमस्तत्व िें आयीं।  
 भारतीय परम्परा िें गमित, ना यिास्‍त त्र आमि का स्रोत यज्ञ रहा ह।ै मवमभन्न प्रकार के यज्ञों की 
मसमद्ध हते ुवमेियों को उमचत गिना के द्वारा मनमि षत करना अर्वा ज् योमतर् सम्बन्धी गिना, गमत, 
मस्थमत आमि की आवश् यकता पड़ती हैं। िनषु् य िात्र के अमवभा षव स ेही ज् योमतष् क मपण्डों (Celestial 
Bodies) का अवलोकन प्रारम्भ हो गया र्ा, लेमकन खगोलगमित (Mathematical 
Astronomy) का मवकास तभी हो पाया होगा जब िनषु् य जामत पमरकलन (Calculation) िें 
बहुत आग ेबढ़ चकुा होगा, इसमलए ज् यामिमत (Geometry) और खगोलगमित (Astronomy) 
का अध् ययन आवश् यक र्ा।  
वमैिक वाङ्मय िें गमितीय मचन्तन :  
 वमैिक वाङ्मय िें गिना की दृमष्ट स ेऋग् विे िें गिक, गि, गण् या आमि िब् ि िें मिलत ेहैं। 
गमित नक्षत्रमवद्या के अन्तगषत आता र्ा। यज्ञों को यर्ाकाल करन ेस ेही िभु फल की प्रामि तर्ा 
अमनष् िों की मनवमृि होती र्ी, काल जानन ेके मलए ज् योमतर् की आवश् यकता पड़ी तर्ा उसका सम् यक ्
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ज्ञान नक्षत्र, वधे और ग्रहगमित स ेही सम्भव र्ा। वमैिक वाङ्मय की सबस ेबड़ी िने सखं् याओ ंका 
आमवष् कार तर्ा िािमिक प्रिाली (Decimal System) ह।ै विेों के अनकेों िन्त्र िें कई स्थानों 
पर सखं्यासचूक िन्त्र मिलत ेह ैसार् ही कई विे िन्त्रों िें िािमिक पद्धमत के अन्तगषत एक , िि, 
ित, सहस्र,अयतु, ..... इत्यामि अनकेों बड़ी स ेबड़ी सखं्याए ँबताई गयी ह।ै बड़ी स ेबड़ी सखं्याओ ं
के बाि असखं्य या अनन्त तक की सखं्याओ ंके मचन्तन विे िन्त्रों िें मिलता ह।ै  
   असखं्याता सहस्त्रामि य ेरुद्रा अमध भमू्याि ् । 
   तरे्ाꣳ सहस्त्रयोजनऽेव धन्वामन तन्ममस ॥   (यजवुिे. 16-54) 
 उपय ुषक्त ि त्र िें असखं् य सहस्र का भी उल् लेख आता ह।ै विेों िें मभन्न सखं्या के बार ेआए 
िब्द- अधष (1

2
), पाि (1

4
), िफ (1

8
) तर्ा कुष् ठ ( 1

12
) आमि हैं। यजवुिे की तमैिरीय समंहता 

(अनवुाक ्11-20) िें सि (even) तर्ा मवर्ि (odd) सखं् याओ ंका उल् लेख हैं  तर्ा 100 तक 
सारमिय  ं(tables) भी उपलब् ध ह ै: यर्ा - 

4 × 1 = 4   100× 1 = 100 
4 × 2 = 8   100× 2 = 200 

   4 × 3 = 12  100× 3 = 300    इत् यामि 
तमैिरीय समंहता के मनम् नमलमखत िन्त्र  िें बड़ी स ेबड़ी सखं्याए ँबताई गयी ह ै– 

िताय स्वाहा सहस्रायस्वाहाऽयतुाय स्वाहा मनयतुाय स्वाहा प्रयतुायस्वाहाऽब ुषिायस्वाहा न्यब ुषिाय 
स्वाहा सिदु्राय स्वाहा िद्धयाय स्वाहाऽन्ताय स्वाहा पराद्धा षय स्वाहोर्स ेस्वाहा व्यषु्टय ैस्वाहोिषे्यत े

स्वाहोद्यत ेस्वाहोमिताय स्वाहा सवुगा षय स्वाहालोकाय स्वाहा सवषस्म ैस्वाहा ।          
(तमैिरीय समंहता- 7/2/20)   
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 102 =  ित   103 =  सहस्र   104 =  अयतु   
 105 =  मनयतु  106 =  प्रयतु  107 =  अबुषि 
 108 =  न् यब ुषि  109 =  सिदु्र   1010 =  िध् य 
 1011 =  अन्त    1012 =  पराध ष  1013 =  उर्स 
 1014 =  व् यमुष्ट  1015 =  िषे्यत  1016 =  उद्यत 
 1017 =  उमित    1018 =  सवुग ष  1019 =  लोक   
 सािान् य अङ्कगमितीय समियाऍं (Arithmetical Operations) जसै-े जोड़ या भाग, 
बहुत पमरष् कृत रूप िें वमैिक सामहत् य िें ही मिल जात ेहैं। तमैिरीय समंहता िें 10 लोक तक की 
सखं् याओ ंके नाि िििलव पद्धमत स े मिय ेगय ेहैं, इस प्रकार तमैिरीय समंहता की सचूी न केवल 
िािमिक पद्धमत (decimal system) के ज्ञान का प्रिाि ह ैअमपत ुबड़ी सखं् याओ ंके मलए नाि 
गढ़न ेकी वजै्ञामनक जरूरत का भी प्रिाि ह।ै 
विेाङ्गों िें “गमित” :  
 गमित िब् ि का सव षप्रर्ि प्रयोग विेाङ्गज् योमतर् िें मिलता ह ै– गमित ंिमून ष समंस्थति ् , मजसके 
कता ष आचाय ष ‘लगध’ िान ेजात ेहैं, उनके अनसुार विेों की प्रवमृि यज्ञों के मनमिि हुई तर्ा यज्ञ 
यर्ाकाल मकय ेजात ेहैं। विेाङ्गज् योमतर् के अध् ययन स ेज्ञात होता ह ैमक उस सिय (800 ई. पवू ष) 
ज् योमतर्ीय योग, मवयोग, गिुा, भाग करना जानत ेर्ें। 

मतमर्िकेाििाभ्यस्ता ंपव षभािंसिमन्वताि।् 
मवभज्य भसिहूने मतमर्नक्षत्रिामििते॥् 

 अर्ा षत ् मतमर् को 11 स ेगिुन कर गिुनफल िें पव ष के भािं का योग करें और मफर नक्षत्र सखं्या 
स ेभाग िवेें, इस प्रकार स ेमतमर् का प्रयोग बताया गया ह।ै विेाङ्गज् योमतर् के अन्तगषत िलु्बसतू्रों िें 



 

 8 

प्राि गमित की आधारभतू अवधारिा तर्ा मभन् नों की समंक्रयाऍं, ज् यामितीय प्रयोग के मलए काि 
आती र्ी, फलत: अङ्कगमितीय िलूभतू प्रमक्रयाओ ंका ज्ञान उन् नमत पर र्ा।   
काल और गमित का सम्बन्ध :- 

मकसी विृ की पमरमध द्वारा केन्द्र पर 360° का कोि मनमि षत करन ेका मववरि ऋग्विे के 
मनम्नमलमखत िन्त्र िें स्पष्टत: पमरलमक्षत होता ह।ै  

द्वािि प्रधयश्चक्रिकंे त्रीमि नभ्यामन क उ तमिकेत। 
तमस्मन्त्साकं मत्रिता न िकंवोऽमप षता र्मष्टन ष चलाचलासः॥ 

(ऋग्विे - 1.164.48) 
 अर्ा षत ् एक चक्र ह,ै मजस ेद्वािि अर ेर्रे ेहुए हैं। उसके तीन प्रभाग (नामभया)ँ हैं, मजसिें 

तीन सौ साठ (360) गमतिील कीलें सलंग्न हैं, मजस ेकोई गमितज्ञ ही जान 
सकता ह।ै उपय ुषक्त ऋचा िें मकसी विृाकार चक्र का वि षन ह,ै जो बारह 
अरों द्वारा धरुी स ेजडु़ा हुआ ह,ै उसके तीन सिान प्रभाग ह।ै वह 360 
गमतिील तीमलयों द्वारा (केन्द्र स)े सलंग्न ह।ै उक्त िन्त्र के सखं्यासचूक 
िब्द स ेसिझ सकत ेहैं:  

12 अर े= 12 िहीन,े 1 चक्र = 1 वर् ष, 3 नामभ = 3 ऋतएु,ँ 360 गमतिील तीमलयों = 360 
मिन (720 जोड़ े मिन और रात) को ििा षता ह।ै यहा ँ12 िहीनों का उले्लख 12 नक्षत्रों यामन 12 
तारािडंलों के नाि पर मकया गया ह।ै एक वर् ष को 6 ऋतओु ंिें फैले 12 िहीनों का नाि मिया गया 
ह ैतर्ा चातिुा षस्य के वमैिक अनषु्ठान िें वर् ष को 4-4 िहीन ेकी 3 ऋतओु ंिें मवभामजत मकया गया ह,ै 
जो मक आधमुनक काल िें प्रमसद्ध कालचक्र का बीजरूप िमिषत ह।ै 
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वमैिक वाङ्मय िें गमित का व्यापक उपयोग िमैनक कायों, यज्ञ हते ुमवमवध प्रकार की वमेियों के 
मनिा षि एव ंकाल गिना हते ु मकया जाता र्ा। वस्ततुः इस पथृ्वी तल पर काल गिना का काय ष 
सव षप्रर्ि वमैिक ऋमर्यों न ेप्रारम्भ मकया, उन्होंन ेस्पष्टतः पहचान कर मलया र्ा मक काल के मवधायक 
सयू ष ह।ै ऋग्विे के एक िन्त्रानसुार (1.155.6) 

“चतमुभ षः साकं नवमत ंच नािमभि ् चकं्र न विृ ंव्यतीरवीमवपत।्” 
(ऋग्विे - 1.155.6) 

अर्ा षत ् सयू ष चार समहत नब्ब ेअर्ा षत ् चौरानव ेकालगिना के अवयवों को अपनी प्ररेिा िमक्त 
स ेचक्राकार (गोल चक्र के सिान) रूप िें र्िुात ेहैं। 

उपय ुषक्त िन्त्र का तात्पयष ह ैमक काल के सिस्त अवयव पमरक्रिमिक (आवती) ह ैतर्ा उनका 
पमरक्रिि काल सयू ष पर मनभ षर होता ह।ै इस सन्दभष िें यह उले्लखनीय ह ैमक मवश्व के कालगिना की 
प्रर्ि इकाई ‘नाड़ी’ का प्रादुभा षव वमैिक वाङ्मय िें िखेन ेको मिलता ह।ै 
यजवुिे के मनम्नमलमखत िन्त्र का स्पष्ट कर्न ह ै: 

आय ंगौः पमृश्ररक्रिीिस िन ् िातरंपरुः । मपतरं च प्रयन्त्स्वः॥ 
मत्रङिद्धाि मवराजमत वाक ्पतगंाय धीयत े। प्रमत वस्तोरह धमुभः । 

(यजवुिे 3.6-7) 
 अर्ा षत ् यह पथृ्वी अन्तमरक्ष िें र्िू षन करती ह।ै जननी (नीर) समहत स्व-कक्ष पर् पर र्िू षन करती 
ह।ै यह अपन ेजनक (सयू ष) की प्रिमक्षिा करती ह।ै मिवस काल को सयू ष की रमश्िया ँतीस भागों िें 
मवभामजत करती ह।ै िात्र सयू ष ही हिार ेजीवन का आधार ह।ै 

उपय ुषक्त ऋचा स ेस्पष्ट ह ैमक सयू ष की मकरिें सािान्य मिन को तीस भागों िें मवभामजत करती 
ह।ै आधमुनक काल गिना के सन्दभष िें इस एक भाग का िान चौबीस मिनि होता ह।ै विेाङ्ग ज्योमतर् 
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के रचमयता, िहात्मा लगध (1500 ई.प.ू) न ेकाल की इस प्राचीनति इकाई को ‘नाड़ी’ की सजं्ञा 
प्रिान की र्ी। ऋग्विे के प्रर्ि िण्डल के एक िन्त्र स ेतिालीन पिाङ्ग पद्धमत का मववरि प्राि होता 
ह।ै यर्ा -  

द्वाििारं नमह तज्जराय ववमत ष चकं्र द्याितृम्य। 
आ पतु्रा अग्र ेमिर्नुासो अत्र सि ितामन मविंमतश्च तस्थःु॥ 

(ऋग्विे 1.164.11) 
 अर्ा षत ् बारह अरों स ेयकु्त यह (सयू ष) चक्र द्यलुोक िें चतमुििक ्र्िूता रहता ह।ै यह चक्र कभी 
अवरूद्ध या जीि ष नहीं होता। ह ेअमग्निवे! इस चक्र पर सात सौ बीस (720) पतु्र (मिन एव ंरामत्र) 
आरूढ़ रहत ेहैं। 

उपय ुषक्त िन्त्र स ेयह स्पष्ट होता ह ै मक ऋग्विे िें एक वर् ष को बारह िास एव ंतीन सौ साठ 
अहोरात्र (मिन एव ंरामत्र)   मवभामजत मकया गया ह,ै मजसस ेहि सिझ सकत ेहैं मक एक िास तीस 
अहोरात्र के बराबर होत ेहैं। वमैिक काल के प्रारम्भ स ेही भारतवर् ष िें पिाङ्ग पद्धमत को अत्यमधक 
िहत्त्व मिया गया ह।ै 
 अतएव मनष्कर् ष ह ै मक वमैिक वाङ्मय िें काल (सिय) मवर्यक कई तथ्य प्राि होत ेहैं, मजसका 
आधार गमित िास्त्र ह।ै अत: काल और गमित का सम्बन्ध विेों िें िखेन ेको मिलता ह।ै 
िलु्बसतू्रों िें गमितीय मचन्तन : 
िलु्बसतू्र : िलु्ब का अर् ष ‘धागा अर्वा रस्सी’ ह।ै रस्सी की सहायता स े मभन्न-मभन्न की वमेि, 
अमग्नमचमत, िण्डप इत्यामियों का मवन्यास करन ेकी रीमतया ँसतू्ररूप िें जहा ँिी हैं उस ेिलु्बसतू्र कहत े
हैं। अब तक प्राि आठ िलु्बसतू्रों की उपलमब्ध ज्ञात ह।ै कृष्ण यजवुिेान्तग षत सात िलु्बसतू्र हैं: 



 

 11 

बौधायन, आपस्तम्ब, सत्यार्ाढ, वाधलु, िानव, ितै्रायिी और वाराह और िकु्ल यजवुिेान्तग षत 
कात्यायन िलु्बसतू्र आठवा ँिलु्बसतू्र ह।ै 
 िलु्बकाल िें प्रिखुतः यज्ञ काय ष के मलय ेवमेि, अमग्नमचमत आमि की नापतौल, मवन्यास की 
अनके पद्धमतया,ँ इनकी मनमि षमत के मलय ेईंिों की रचना आमि की जानकारी िी ह।ै अगंलु, परुुर् आमि 
पमरिाि, इनका परस्पर सम्बन्ध, वमेि, मचमत, िण्डप के मवन्यास के मलय ेसाधन, जसै ेकी रस्सी, बासं, 
िकूं (खूमंिया)ँ, भमूिमत के मसद्धान्त, अनके भौमिमतक कृमतया,ँ ईंिों के आकार, सखं्या, अमग्नमचमत 
मनिा षि के मनयि आमि मक जानकारी िलु्बसतू्र िें मिलती हैं। िलु्बसतू्र िें िी हुई भमूिमत के ज्ञान 
सम्बन्ध की जानकारी कुछ उिाहरिों स ेनीच ेस्पष्ट की ह।ै 
 अमग्न के तीन स्वरूप होत ेहैं। य ेतीन अमग्न कुण्ड हैं : गाहषपत्य, आहवनीय और िमक्षिामग्न। 
गाहषपत्य विृाकार, आहवनीय वगा षकार और िमक्षिामग्न अध षचन्द्रकार यामन अध षविृाकार होत ेहैं। 
रोचक बात यह ह ैमक तीनों अमग्नकुण्ड का क्षते्रफल सिान (बराबर) होना चामहय।े यज्ञ की वमेि की 
उपय ुषक्त रचना के मलए मनम् नमलमखत रखेागमितीय प्रमक्रयाओ ंका ज्ञान अपमेक्षत र्ा -  
 ितामब्दयों स ेप्रचमलत इन मनयिों को बतान ेके मलए ऋमर्यों न ेिलु् बसतू्रों की रचना की मजसिें 
रज् ज ु(Rope) स ेविेी बनायी जाती र्ी । उस सिय जो काय ष रज् ज ुस ेकरत ेर्ें। वह आज फुट्टा 
(Scale) तर्ा परकार (Compass) स े मकया जाता ह।ै िानव और ितै्रायिी िलु् बसतू्रों िें 
िलु्बमवज्ञान िब् ि का प्रयोग हुआ हैं। िलु् बसतू्रों िें गमित की िलूभतू प्रमक्रयाओ ंके पामरभामर्क नाि 
चरि उत् कर् ष पर ह,ै मजसके मनम् न उिाहरि हैं – 
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1. पाइर्ागोरस प्रिये का ज्ञान -  
पाइर्ागोरस प्रिये मजस ेिलूरूप स ेबौधायन प्रिये के नाि स ेजानत ेहैं। इस प्रिये का सव षप्रर्ि 
उल् लेख बौधायन िलु् बसतू्र (1- 48) िें मिलता ह ै-  
िीर् षचतरुश्रस्‍त याक्ष् ियारज् ज:ु पाश्व षिानी मतय षङ्मानी  
च यत्परृ्ग्भतू ेकुरुतस्‍त यदुभय ंकरोमत । 

(बौधायन िलु् बसतू्र 1.48) 

  अर्ा षत ् िीर् षचतरुश्र (आयत) अक्षण्यार ज ु के वग ष का क्षते्रफल, पाश्व षिानी और 
मतय षङ्मामनयों के अलग-अलग वगों के क्षते्रफलों के योग के सिान होता ह।ै 

(अक्ष्णया)2 =  (पाश्व षिानी)2 +  (मतय षङ्मानी)2 
या         (किष)2 =  (लम्ब)2 +  (आधार)2 
 पाइर्ागोरस (540 ई. पवू ष) स े460 वर् ष पवू ष िहमर् ष बौधायन (1000 ई. पवू ष) उपय ुषक्त मसद्धान्त 
का पिू षतया प्रमतपािन कर चकेु र्।े यज्ञकुण्ड मनिा षि िें इस सतू्र का प्रयोग लगातार भारतवर् ष िें 
होता ह।ै  
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2.  पाई (𝛑) का िान – वग ष के बराबर विृ खींचन ेके प्रसगं िें पाई का िान अन्तमन षमहत हो जाता 
 ह।ै िानव िलु्बसतू्र िें कहा जाता ह ैमक िो हार् का वग ष, एक हार्, तीन अगंलु अध षव् यास पर 
 बन ेहुए विृ के बराबर होता ह,ै मजसको यमि गमितीय भार्ा िें मलख ेतो यह सिीकरि बनगेा।  
    22 =  π (

9

8
)

2 
 अर्ा षत ्  π =  4 × (

8

9
)

2 
     =  4  ×

64

81
 

     =  3.16049 
 बौधायन िलु्बसतू्र िें π (पाई) का िान 3 बताया ह ै-  

यपूाविा: पिमवष् कभ्मा: मत्रपिपमरिाहामन यपूोपरािीमत । 
(बौधायन िलु्बसतू्र 1-82,83) 

 विृ को वग ष िें पमरित करन े(Squaring the circle) की सिस्‍त या प्राचीन सिस्‍त याओ ंकी 
प्रिखु सिस्‍त याओ ंिें स ेएक ह।ै बौधायन न ेविृ को वग ष िें पमरित करन ेके मलए एक मनयि बताया 
र्ा, मजसिें  
    π  =   [1 − 

1

8
+ 

1

8.29
+ 

1

8.29.6
+ 

1

8.29.6.8 
 ] 

        = 3.0885 
 बौधायन न ेएक अन् य स्‍त र्ान पर पाई (π) का यही िान 3.088 िाना ह।ै इसस ेयह प्रिामित 
होता ह ैमक (π) के सकू्ष् ि तर्ा स्‍त र्लू िानों की कई पमरिदु्धता स्‍त तरों पर आवश् यकता पड़ती रही ह।ै 
अभी भी पाई (π) का यह िान स्‍त र्लू र्ा। आकष मिडीज के बाि िें पाई का िान 22

7
 = 3.1428 मनकाल 

मलया र्ा। 499 ई. िें आयषभ ि न ेइसस ेसकू्ष् ितर पाई (π) का िान मनकाला र्ा।  
 इसमलए ,    
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    π   =  62,832

20,000
 = 3.1416 

3. करिी (Surd) का ज्ञान आपस्तम्ब िलु्बसतू्र िें उले्लमखत ह ै- 
  प्रिाि ंततृीयने वध षयिेच् च चतरु्नेात् िचतमुस्रिंोनने स मविरे्: । 

(आपस्तम्ब िलु्बसतू्र 1-12) 
 अर्ा षत ्    √2 = 1 + 

1

3
+ 

1

3.4
+ 

1

3.4.34
 

 इस सिय तक वग ष का मद्वगमुित तर्ा प चगमुित आमि करन ेिें √2, √5 आमि करमियों का 
 ज्ञान सिदूु्भत हो गया र्ा।  
4. वग ष का क्षते्रफल - 
 कात् यायन िलु्बसतू्र िें वग ष के क्षते्रफल के बार ेिें मनम् नमलमखत श्लोक मिलता ह।ै 

यावत् प्रिािा रज् जभु षवमत तावतस्‍त तावन् तो वगा ष भवमत तान्त्सित्स्यते ् । 
(कात् यायन िलु्बसतू्र कमण्ड़का 3 -7) 

  अर्ा षत ् , रज् ज ु(रस्सी) मजतनी लम्बी होती ह,ै उतन ेगमुित उतन े
 ही एकक वगों की पमिय  ंबनती हैं। उन सबको मिलाकर  क्षते्रफल 
मनकल जाता ह,ै यर्ा- इस मचत्र िें 12 इकाई  एकक लम्बी रज् ज ुन े 3 × 
3 वग ष क्षमैतज और ऊध् वा षधर (Horizontal and Vertical) बनाय े
हैं, उनको मिलान ेस ेवग ष का क्षते्रफल 9 (एकक)2 हुआ ।  
5. मभन् न  (Fraction) –  
 मभन् न के पमरकिों का भी उस सिय ज्ञान र्ा। 
यर्ा -    अध षप्रिािने पािप्रिाि ंमवधीयत,े अर्ा षत ् आध ेप्रिाि का क्षते्रफल चौर्ाई प्रिाि होता ह।ै 
    (

1

2
)

2
=  

1

4
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इसी प्रकार -   अध् यध षपरुूर्ा रज् जदु्वौ सपा षिौ करोमत ।   ( आपस्तम्ब िलु्बसतू्र ,15)  
 अर्ा षत ् ड़डे परुुर् लम्बी रस्सी के वग ष का क्षते्रफल का क्षते्रफल सवा िो (वग ष) परुुर् होता। 
    (1

1

2
 )

2
=  2  

1

4
 

िनू्य का आमवष्कार : 
  अङ्कगमित का आधार अङ्क ह ैमजसिें िनू् य का िहत्त्वपिू ष स्थान ह।ै वमैिक वाङ्मय की सबस े
बड़ी िने सखं्याओ ंका आमवष्कार तर्ा िािमिक प्रिाली (Decimal System) ह।ै जहा ँ‘िनू् य 
िब् ि’ का सव षप्रर्ि प्रयोग अर्वषविे के मनम्नमलमखत िन्त्र िें मिलता ह।ै  

िनू् यरै्ी मनरृत ेयाजगन् धोमिष् ठारात ेप्रपत िहे रंस्था: । 
अर्वषविे (14/02/19) 

उपय ुषक्त िन्त्र िें आय े‘िनू् यरै्ी’ िब्द का प्रयोग मकसी अनपुलब् ध वस्त ुको चाहन ेवाले के 
मलए मकया गया ह।ै वमैिक वाङ्मय के अन् तग षत यजवुिे 
(17/2), तमैिरीय समंहता ( 7/2/20) एव ं अर्व षविे 
(10/08/24) के िन् त्रों िें बड़ी स ेबडीी़ सखं्या के िि, 
ित, सहस्‍त त्र, अयतु, मनयतु, अब ुषि, न्यब ुषि इत्यामि सभी 
अगली सखं् याऍं मपछली सखं् याओ ंके सापके्ष ििगमुित 
िान को प्रकि करती ह।ै तमैिरीय समंहता के ही िन् त्र को 
ही ले लीमजए मजसिें स्‍त र्ानीय िान के अनसुार न केवल 
िािमिक पद्धमत (decimal system) के ज्ञान का प्रिाि ह ैअमपत ुबड़ी सखं्याओ ंके मलए नाि 
रखन ेकी वजै्ञामनक प्रमक्रया का भी प्रिाि ह।ै िािमिक प्रिाली िें िनू् य के मबना बड़ी स ेबड़ी सखं् याओ ं
की मचन्तन नहीं मकया जा सकता ह।ै  

िताय स्वाहा सहस्रायस्वाहाऽयतुाय स्वाहा 
मनयतुाय स्वाहा प्रयतुायस्वाहाऽब ुषिायस्वाहा 
न्यब ुषिाय स्वाहा सिदु्राय स्वाहा िद्धयाय 
स्वाहाऽन्ताय स्वाहा पराद्धा षय स्वाहोर्स ेस्वाहा 
व्यषु्टय ै स्वाहोिषे्यत े स्वाहोद्यत े स्वाहोमिताय 
स्वाहा सवुगा षय स्वाहालोकाय स्वाहा सवषस्म ै
स्वाहा।        (तमैिरीयसमंहता-(7/2/20) 
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िनू् य का मचह्न :  
 वमैिक वाङ्मय के अन्तगषत ऋग्विे िें िनू् य मचह्न के सन्दभष िें मनम्नमलमखत िन्त्र उपलब्ध ह।ै 
     ख ेअरा ँइव खिेया-  (ऋग्विे : 8/77/3) 
 अर्ा षत ् विे िें आकाि स ेपमरपिू ष गोल मछद्र के मलय े‘ख’ का प्रयोग प्राि होता ह।ै गमित-िास्त्र 
िनू्य के मचह्न को सिझना अत्यन्त ही रोचक ह ैमक जब भी हि आकाि को िखेत ेहैं तब हिें आकाि 
एक गोलाकार के रूप िें मिखाई ितेा ह।ै गमितसार सगं्रह ग्रन्थ के मनम्न श्लोक के अनसुार आकाि 
के स्वरूप स ेप्ररेिा प्राि करत ेहुए मवद्वानों न ेआकाि के िनू्य को पया षयवाचक िब्दों को िनू्य का 
पया षय मनरूमपत मकया ह-ै  
    आकाि ंगगन ंिनू्यिम्बरं ख ंनभो मवयत ्             (गमितसार सगं्रह ) 
गमित-िास्त्र िें यह िनू्य अभावस्वरूप होकर भी सखं्या के अन्तगषत ह।ै इसका अलग नाि तर्ा 
प्रतीक मचह्न ह।ै विेों िें उपलब्ध ज्ञान को सिझन ेके मलय ेविेिन् त्रों के लर् ुएव ंगरुु विों को स्पष्ट 
करन ेके मलय ेविेाङ्गों के अन्तगषत छन्दिास्त्र को जानना अत्यन्त आवश् यक ह।ै ‘िनू् य मचह्न’ के प्रतीक 
का सव षप्रर्ि प्रयोग िें आचाय ष मपगंल के छन् िसतू्र के मनम्न सतू्रों िें प्राप् त होत ेहैं। 

   रुप ंिनू् यि ्     (मपगंल छन् ि , अष् ििोऽध् याय: 29) 
   मद्व: िनू् य े       (मपगंल छन् ि , अष् ििोऽध् याय: 30) 
उपय ुषक्त सतू्रानसुार जब विृ की मवर्ि सखं्या का भिे ज्ञात करना हो अर्वा सिसखं्या का 

आधा करत-ेकरत ेहुए यमि मवर्ि सखं्या उपमस्थत हो जाए तो रूप े- मवर्ि सखं्या स ेएक सखं्या कि 
करन ेपर ऊपर मलख ेिो अङ्क के नीच ेिनू्यि ् - िनू्य (0) स्थामपत कर िें । मवर्ि सखं्या स ेएक 
सखं्या मनकालन ेपर जो सिसखं्या िरे् रही, उसका आधा करन ेपर उसके मनमिि िनू्य के नीच ेपनु: 
2 (िो) अङ्क मलख िें । इसी भामँत सिसखं्या का आधा हो जान ेपर उसके मलए िो अङ्क तर्ा मवर्ि 
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सखं्या आन ेपर एक न्यनू करके िनू्य स्थामपत करत ेजाए,ँ जब तक अभीष्ट सखं्या न्यनू करत-ेकरत े
एक सखं्या तक न पहुचँ जाए । इतना करन ेपर िनू्य े- जहा ँिनू्य प्राि ह ैउसके सािन ेवाली अर्ा षत ् 
िायीं ओर (=) बराबर रखी हुई एक सखं्या को मद्वः = िोगिुा कर िें । 

उपय ुषक्त वमैिक वाङ्मय के तथ्यों स ेस्पष्ट ह ै मक ‘िनू्य िब्द’ का सव षप्रर्ि प्रयोग विेों िें 
उपलब्ध ह ैसार् ही सव षप्रर्ि ‘िनू्य मचह्न’ का प्रयोग र्ड ्विेाङ्गों के अन्तगषत आचाय ष मपगंल द्वारा 
रमचत छन्दसतू्र िें मिलता ह।ै  
विा षङ्क प्रिाली – 
 मकसी सखं् या को जब अक्षर के रूप िें व् यक्त मकया जाता ह ैउस े‘कूिाङ्क’ या विा षङ्क कहत ेहैं। 
गमितज्ञों न ेइस सङ्कल् पना का प्रयोग सखं् याओ ंको अमभव् यक् त करन ेिें मकया र्ा। विा षङ्कों या ‘कूिाङ्कों’ 
का ससृं्कत एव ंवमैिक वाङ्मय का प्रयोग अनके स्थलों पर प्राि होता ह।ै 
आयषभ िीयि ् (ििगीमतकापाि) के मनम् न श्लोक िें विांक प्रिाली के बार ेबताया गया ह।ै   

वगा षक्षरामि वगऽेवगऽेवगा षक्षरामि कात ् ङिौ यः । 
 खमद्वनवके स्वरा नव वगऽेवग ेनवान्त्यवग ेवा ॥ 

(आयषभ िीयि ्, ििगीमतका पाि -2) 
अर्ा षत ् , वगा षक्षर (मजनका आरम्भ 'क' अक्षर स ेि तक होता ह)ै वग ष स्थानों िें प्रयकु्त मकए गए 

हैं और अवगा षक्षर (य , र , ल , व , ि , र् , स , ह) अवग ष स्थानों िें प्रयकु्त मकय ेगय ेहैं। इस प्रकार 
ड्मौ ( ङ ्+ ि ) का िान वही ह ैजो य ् अक्षर का ह।ै नौ स्वर िनू्यों के वग ष के मलए तर्ा अवग ष स्थान 
वाले नौ जोड़ो के मलए प्रयकु्त मकय ेगय ेहैं। नौ स्वरों (अ , इ , उ , ऋ , लृ , ए , ऐ , ओ , औ) का 
उपयोग नौ वग ष स्थानों (मवर्ि स्थानों) के मलए और नौ अवग ष स्थानों (सि स्थानों) के मलए इस प्रकार 
िात्रा के मलए अठारह स्थान बताए गय ेहैं। आयषभ ि न ेएक श् लोक िें बड़ी-बड़ी सखं् याओ ंको मलखन े
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के मलए वि षिाला के अक्षरों के उपयोग कर एक सव षर्ा िौमलक मवमध विा षङ्क प्रिाली का प्रमतपािन 
मकया। इसके अनसुार विा षिाला के अक्षरों को आयषभ ि न ेअधोमलमखत िान प्रिान मकय े। 

 
वि ष अङ्क वि ष अङ्क वि ष अङ्क वि ष अङ्क वि ष अङ्क  
क 
ख 
ग 
र् 
ड़ 

1 
2 
3 
4 
5 

च 
छ 
ज 
झ 
ञ 

6 
7 
8 
9 
10 

ि 
ठ 
ड 
ढ 
ि 

11 
12 
13 
14 
15 

त 
र् 
ि 
ध 
न 

16 
17 
18 
19 
20 

प 
फ 
ब 
भ 
ि 

21 
22 
23 
24 
25 

 

य र ल व ि र् स ह  
30 40 50 60 70 80 90 100  

 
विा षङ्क के रूप िें अङ्क मवद्या का प्रयोग -    
 इसका प्रयोग केवल व ेही व् यमक्त कर सकत ेहैं जो परस्‍त पर मिलकर एक-दूसर ेस ेसहित होकर 
सङे्कतों को सिझ लेत ेहैं। प्ररे्क एव ंप्रपे् य ही परस्‍त पर िब् ि व उसस ेप्राप् त सङे्कत को मनमश्चत कर लेत े

हैं। जसै े-  

स्वर अ इ उ ऋ लृ ए ऐ ओ औ 
वग ष 𝟏𝟎𝟎 𝟏𝟎𝟐 𝟏𝟎𝟒 𝟏𝟎𝟔 𝟏𝟎𝟖 𝟏𝟎𝟏𝟎 𝟏𝟎𝟏𝟐 𝟏𝟎𝟏𝟒 𝟏𝟎𝟏𝟔 

अवग ष 𝟏𝟎𝟏 𝟏𝟎𝟑 𝟏𝟎𝟓 𝟏𝟎𝟕 𝟏𝟎𝟗 𝟏𝟎𝟏𝟏 𝟏𝟎𝟏𝟑 𝟏𝟎𝟏𝟓 𝟏𝟎𝟏𝟕 
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मनधा षमरत वि ष  क ख ग र् ड़ च छ ज झ ञ 
अङ्क  1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

सखं् याओ ंके मलए िब् िों / विों का प्रयोग मनम् न प्रकार सम्भव ह ै-  
 किल = क×्अ + ि×्अ + ल×्अ   = 1× 100 + 25× 100+ 50× 101 
       = 1× 1 + 25×1+ 50× 10  
       = 1 + 25 + 500 = 526 
 ख् यरु् ृ=   ख ु+य ु+ र् ृ  =  ख×्उ + य×्उ + र्×्लृ  = 2× 104 + 30× 104+ 4× 106  
         = 2× 10000 + 30×10000+ 4× 1000000  = 43,20,000 
आयषभ ि न ेख् यरु् ृके द्वारा एक यगु िें सयू ष के भगिों की सखं् या 43 लाख 20 हजार बतायी ह।ै इस 
मवमध िें बड़ी स ेबड़ी सखं् या कुछ र्ोड़ ेस ेविों िें िी जाती ह।ै  
करो और सीखो - 
       मनम् न िब्दों को अङ्कों िें पमरवमत षत करन ेपर कौन-सी सखं्या बनगेी - 
1. रिि   =   .......................  गमित   =     ..................... 
2.  अपन ेपमरवारजनों के नाि को अङ्कों िें मलखकर पमरवारजनों स ेचचा ष करें। 
किपयामि - पद्धमत  
  यह पद्धमत 5 वीं ििी इस्वी िें प्रचमलत र्ी । आयषभ िीयि ् के एक व् याख् याकार सयू षिवे का 
कर्न ह ैमक- यह किपयामि पद्धमत आयषभ ि प्रर्ि (473 ई.) को ज्ञात र्ी। आयषभ ि न ेइसके स्‍त र्ान 
पर अपनी नवीन पद्धमत का आमवष् कार मकया, इसस ेज्ञात होता ह ैमक यह किपयामि - पद्धमत प चंवी 
ििी स ेपहले मवद्यिान र्ी। इस पद्धमत का ‘सिरत् निाला’ ग्रन् र् िें सतू्र मिलता ह ै-  
  नञावचश्च िनू् यामन सखं् या: किपयािय: । 
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  मिश्र ेतपूाऽन् त्यहल्सखं् या न च मचन् त् यो हल: स्‍त वरा: ।  
 अर्ा षत ् न , ञ और केवल स्‍त वरिनू् य के सचूक हैं। क ् , ि ् , प ् और य ् स ेप्रारम् भ होन ेवाले 
व् यजंन  
(1 , 2 , 3 आमि) सखं् याओ ंको समूचत करत ेहैं। मिश्र व् यजंनों िें केवल स्‍त वरयकु् त अमन्ति व् यजंन 
सखं् या- सचूक होता ह।ै स्‍त वर - रमहत व् यजंनों स ेकोई सखं् या न सिझें। ‘अकंाना वाितो गमत:’ अङ्कों 
की गिना िायीं ओर स ेबायीं ओर करें। स्‍त र्ानीयिान प्रमकया (इकाई, िहाई आमि) इसिें भी चलती 
ह।ै वग ष के प्रर्ि वि ष स े1 सखं् या, वग ष के मद्वतीय स े2 सखं् या आमि सिझें । किपयामि - पद्धमत का 
स्‍त वरूप यह हैं –  
 वि ष      मकस सखं् या के बोधक हैं। 
 क , ि , प , य   -    1 
 ख , ठ , फ , र   -    2 
 ग , ड , ब , ल   -   3 
 र् , ढ , भ , व   -   4 
 ड , ि , ि , ि   -   5 
 च , त , र्    -   6  
 छ , र् , स    -   7  
 ज , ि , ह    -   8 
 झ , ध    -   9 
 ञ, न और केवल स्‍त वर -   0 
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अमभलेखों और िानपत्रों आमि िें इस पद्धमत के उिाहरि मिलत ेहैं। जसै े–   
 क)  2  4 4  1  
  रा र्  वा य  - 1442 
 ख)  6 4 3 1 
  त त् वा लो  के  - 1346 
भतूसखं्या पद्धमत (िब्दाङ्क) -  
 पद्धमत िें अङ्कों के मलए प्रयकु् त होन ेवाले कुछ प्रचमलत सङे्कत िब् ि य ेहैं। (इनके पया षयवाची 
भी इसी अर् ष िें आत ेहैं।)  

अङ्क सङे्कत – िब् ि 
0 
1 
2 
3 
4 
5 
6 
7 
8 
9 
10 

िनू् य, ख, अम् बर, गगन, नभ, मवयत ्, अनन् त 
चन् द्र, इन् दु, मवध,ु सोि, अब् ज, भ,ू धरा, गो, रूप, तन ु 
यि, अमश्वन, नते्र, अमक्ष, किष, कर, पक्ष, द्वय, अयन, यगुल  
राि, गिु, मत्रगिु, भवुन, काल, अमग्न, मत्रनते्र, लोक, परु 
विे, श्रमुत, सागर, विष, आश्रि, यगु, तयु ष, कृत, अय, मिि 
बाि, िर, इर्,ु भतू, प्राि, तत्त्व, इमन्द्रय, मवर्य, पाण् डव 
रस, अगं, ऋत,ु ििषन, अमर, तकष , कारक, र्ण् िखु 
नग, अग, पव षत, ऋमर्, िमुन, वार, स्‍त वर, छन् ि, द्वीप, धात,ु अश् व 
वस,ु अमह, नाग, राज, सप ष, मसमद्ध, भमूत, अनषु् िुप ् 
अङ्क, नन् ि, मनमध, ग्रह, रन्ध्र, मछद्र, द्वार, दुगा ष  
मिि ्, मििा, अगंमुल, पमि, ककुभ ्, राविमिर, अवतार  
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11 
12 
13 
14 
15 
16 
17 
18 
19 
20 
21 
22 
23 
24 
27 
33 
49 

रुद्र, ईश् वर, हर, ईि, भव, िहािवे, अक्षौमहिी 
रमव, सयू ष, अकष , िास, रामि, व् यय, भान,ु मिवाकर  
मवश् विेवेा:, मवश् व, काि, अमतजगती 
िन, मवद्या, इन् द्र, िक्र, लोक  
मतमर्, मिन, अहन ् 
नपृ, भपू, भपूमत, अमष्ट, कला  
अत् यमष्ट 
धमृत, परुाि  
अमतधमृत 
नख, कृमत  
उत् कृमत, प्रकृमत, स्‍त वग ष 
आकृमत  
मवकृमत  
गायत्री, मजन, अहषत ्, मसद्ध  
नक्षत्र, उडु़, भ  
िवे, अिर, सरु, मत्रिि 
तान  
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अध्याय : 02 
याजरु् ज्योमतर् की गमितीय अवधारिा 

याजरु् ज्योमतर् की गमितीय अवधारिा :  विेाङ्ग का अर् ष एव ंिहिा, याजरु् ज्योमतर् िें गमित की 
मवर्य-वस्त,ु याजरु् ज्योमतर् िें गमित की िमहिा एव ंगवितीय समंक्रयाए ँ   

प्रस्तावना :   
ससृं्कत सामहत्य के अतंग षत वमैिक सामहत्य एव ंलौमकक सामहत्य सिामवष्ट होता ह।ै वमैिक 

सामहत्य के अतंग षत विे, ब्राह्मि ग्रन्थों, आरण्यकों, उपमनर्िों तर्ा विेाङ्गों की चचा ष होती ह।ै विेाङ्ग 
विेों के अध्ययन िें उपकारक िान े जात े हैं इसमलए इन्हें ‘विेाङ्ग’ कहा जाता ह।ै मिक्षा, कल्प, 
व्याकरि, मनरुक्त, छन्द एव ंज्योमतर्, इन छः विेाङ्गों के मवर्य िें हि यहा ँसिझेंग।े विेाङ्ग ज्योमतर् 
के िखु्यतः तीन रूप प्राि होत ेहैं'- 'आचष ज्योमतर् (ऋग्विे स ेसम्बमन्धत)', 'याजरु् ज्योमतर् (यजवुिे 
स ेसम्बमन्धत)' तर्ा 'आर्वषि ज्योमतर् (अर्वषविे स ेसम्बमन्धत)। 'आचाय ष लगध द्वारा रमचत 'याजरु् 
ज्योमतर् िें- यर्ा मिखा ियरूािा ंनागाना ंिियो यर्ा। तद्वि ्विेाङ्गिास्‍त त्रािा ंगमितिंमून ष समंस्थति ् 
॥ पद्य के िाध्यि स ेगमित के िहत्त्व के मवर्य िें बताया गया ह ैमक गमित सभी िास्त्रों िें सवोपमर 
िाना जाता ह।ै इसके अमतमरक्त याजरु् ज्योमतर् िें अकं प्रिाली तर्ा जोड, र्िाव, गिुन भाग आमि 
गमितीय समंक्रयाओ ंके मवर्य िें भी जानेंग।े 
विेाङ्ग का अर् ष तर्ा िहत्त्व  

मवश्व के अत्यन्त ही प्राचीन सामहत्य के रूप िें विेों को स्वीकार मकया जाता ह।ै िदेों को 
समझन ेके वलए  िदेाङ्गों को समझना आिश्यक ह।ै विेाङ्ग िब्द की व्यतु्पमि विे तर्ा अङ्ग, इन िो 
िब्दों के सयंोग स ेहुई ह।ै अङ्ग िब्द का अर् ष ह-ैमजनके द्वारा मकसी वस्त ुके स्वरूप को जानन ेिें 
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सहायता प्राि होती ह.ै उन्हें 'अड्ग कहत ेहैं। (अगं्यनों ज्ञायन्त ेएमभमरमत अ ङ्गामन । िब्दकल्पदु्रि)। 
विेाङ्ग िखु्य रूप स ेछः िान ेजात ेहैं- मिक्षा, कल्प, व्याकरि, मनरुक्त, छन्द एव ंज्योमतर्। गोपर् 
ब्राह्मि िें इन छः विेाङ्गों का सकेंत मिलता ह-ै 'र्ड्गमविस्तत ् तर्ा धीिह े। -(गोपर्ब्रह्मि, 1.27) 
िणु्डकोपमनर्ि िें भी इन छः विेाङ्गों का नाि स्पष्टत मिलता ह-ै तन्नापरा ऋग्विेो यजवुिेः सािविेो 
अर्वषविेः मिक्षा कल्पों व्याकरि ंमनरुक्त छन्दो ज्योमतर्ामिमत । िणु्डकोपमनर्ि ्1.5.5 । 

 विेाङ्गों का िलू उद्दशे्य विेों के सही अर् षबोध, उमचत उिारि तर्ा प्रयोग ह।ै अर् षबोध के मलए 
व्याकरि तर्ा मनरुक्त विेाङ्ग अमस्तत्व िें आय,े जबमक सही उिारि के मलए मिक्षा तर्ा छन्द विेाङ्ग 
की रचना हुई तर्ा विेों के यामज्ञक प्रयोग की िमुद्ध को समुनमश्चत करन ेके मलए कल्प तर्ा ज्योमतर् 
विेाङ्ग का आमवभा षव हुआ।  

 विेाङ्गों के उद्दशे्य का मनधा षरि करन ेके क्रि िें आचाय ष बलिवे उपाध्याय का मवचार अत्यन्त 
सारगमभ षत ह,ै उनके अनसुार वकन्हीं भी िन्त्रों के उमचत उिारि के मलए 'मिक्षा' का, किषकाण्ड और 
यज्ञीय अनषु्ठान के मलए कल्प' का, िब्दों के रूप ज्ञान के मलए 'व्याकरि का, अर् षज्ञान तर्ा िब्दों के 
मनव षचन के मनमिि मनरुक्त का तथा वमैिक छन्दों की जानकारी के मलए 'छन्द' का तर्ा अनषु्ठानों के 
उमचत कालमनिषय के मलए 'ज्योमतर्' का उपयोग होता ह।ै  
  उक्त विेाङ्गों को विे परुुर् के मवमभन्न अगं के रूप िें भी स्वीकारा जाता ह।ै पामिनीय मिक्षा िें 
विे परुुर् के परै के रूप िें 'छन्द', हार् के रूप िें कल्प', कान के रूप िें 'मनरुक्त', नते्र के रूप िें 
ज्योमतर् नामसका के रूप िें 'मिक्षा' तर्ा िखु के रूप िें 'व्याकरि' विेाङ ्गों को स्वीकारा गया ह-ै 

"छन्दः पािौ त ुविेस्य, हस्तौ कल्पोऽर् पठ्यत।े ज्योमतर्ाियन ंचक्षमुन षरुकं्त श्रोत्रिचु्यत े॥ 
मिक्षा घ्राि ंत ुविेस्य िखु ंव्याकरि ंस्मतृि।् तस्मात्साङ्गिधीत्यवै ब्रह्रालोके िहीयत े॥  

-(पामिमन मिक्षा, 41-42) 
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अब एक-एक करके इन छः विेाङ्गों के मवर्य िें जानत ेहैं- 
1. मिक्षा : वमैिक िन्त्रों के सही एव ंस्पष्ट उिारि के मलए मिक्षा विेाङ्ग का मनिा षि हुआ। वमैिक मिक्षा 
स ेसम्बमन्धत सबस ेप्राचीनति ग्रन्थ प्रामतिाख्य ह।ै विेों की प्रत्यके िाखा के उिारि की प्रमक्रया को 
परृ्क ्परृ्क ्बतलान ेके कारि य ेप्रामतिाख्य कहलात ेहैं। 
2. कल्प : वमैिक किषकाण्ड को सम्पन्न करवान ेके मलए मनमश्चत मकय ेगय ेमवमध मनयिों का प्रमतपािन 
कल्पसतू्र िें मकया गया ह।ै कल्प के चार भिे हैं- 
 (1) श्रौतसतू्र (2) गहृ्यसतू्र (3) धिषसतू्र तर्ा (4) िलु्बसतू्र। 
3. व्याकरि : भार्ा िें प्रयकु्त पिों की िीिासंा करन ेवाला िास्त्र व्याकरि कहलाता ह।ै ततृीय विेाङ्ग 
व्याकरि के अन्तगषत भार्ा के अवयव-सिासों एव ंसमन्ध आमि के मनयि बताय ेगय ेह।ै आचाय ष 
पामिमनकृत अष्टाध्यायी ससृं्कत भार्ा का प्रमसद्ध व्याकरि ग्ररं् ह।ै 
4. मनरुक्त : िब्दों की व्यतु्पमि एव ंमनव षचन बतलान ेवाला िास्त्र मनरुक्त कहलाता ह।ै कमठन वमैिक 
िब्दों के सकंलन, मनर्ण्िु की व्याख्या हते ुयास्क न ेमनरुक्त की रचना की, जो मक भार्ािास्त्र का प्रर्ि 
ग्रन्थ िाना जाता ह।ै 
5 छन्द : विेिन्त्रों के िदु्ध उिारि और उनके लयबद्ध ज्ञान के मलए छन्दों की आवश्यकता ह।ै वमैिक 
सामहत्य िें िखु्य रूप स ेअनषु्टपु, पमंक्त गायत्री, मत्रष्टुप, जगती, बहृती आमि छन्दों का प्रयोग मकया 
गया ह।ै छन्द मवर्य स ेसम्बमन्धत मपगंल का छन्दःिास्त्र प्रमसद्ध ग्रन्थ ह।ै 
6. ज्योमतर् : ज्योमतर् का िखु्य प्रयोजन ससं्कार एव ंयज्ञों के मलए िहुूत ष मनधा षरि करना ह ै एव ं
यज्ञस्थली, िण्डप आमि का नाि बतलाना ह।ै 
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ज्योमतर्िास्त्र का पमरचय : 
विे समस्त प्रकार के ज्ञान का मलूाधार ह।ै अत: प्रत्यक्ष तर्ा अनिुान आमि प्रिािों के द्वारा 

भी मजस ज्ञान की प्रामि न हो, उस ज्ञान की प्रामि िें विे ही सहायक एव ंमसद्ध होत ेहैं। इन विेों के अर् ष 
को सिझन ेके मलए विेाङ्गों की रचना हुई। विेाङ्गों के अन्तगषत ज्योमतर् िास्त्र आता ह।ै 

िब्दकल्पदु्रि के अनसुार ज्योमतर् िब्द की व्यतु्पमि ह-ै ज्योमतर्ा ं सयूा षमि ग्रहािा ं बोधक 
िास्त्रि ् अर्ा षत ् सयू ष, चन्द्रिा आमि ग्रहों का ज्ञान करान ेवाला िास्त्र ही ज्योमतर्िास्त्र ह।ै ज्योमतर्िास्त्र 
मत्रस्कन्धात्मक िाना गया ह।ै इन मत्रस्कन्धों िें मसद्धान्त, समंहता तर्ा होरा समिमलत ह।ै र्ड ्
विेाङ ्ङ्गों िें ज्योमतर्िास्त्र को विे परुुर् का नते्र िाना गया ह।ै इसके िहत्त्व को बतलात ेहुए मसद्धान्त 
मिरोिमिकार कहत ेहैं मक किष नामसका आमि अङ्गों स ेयकु्त होकर भी यमि िनषु्य नते्रहीन हो तो कुछ 
भी करन ेिें असिर् ष होता ह,ै इसमलए विेों के अध्ययन के मलए ज्योमतर्िास्त्र रूपी विेाङ्ग का अध्ययन 
भी अमत िहत्त्वपिू ष ह।ै  
विेाङ्ग ज्योमतर् या याजरु् ज्योमतर् :  

िानव सभ्यता के आरम्भ स ेलेकर आज तक के कालक्रि िें ज्योमतर्िास्त्र न ेिहत्त्वपिू ष 
भमूिका मनभाई ह।ै विे समंहताओ ंन ेज्योमतर्िास्त्र के स्वरूप को पिू षता की ओर अग्रसर करन ेिें 
सहयोग मकया ह।ै ज्योमतर्िास्त्र के मवकास क्रि िें विेाङ्ग ज्योमतर् का मविरे् िहत्त्व ह।ै विेों के ज्ञान 
को मवकमसत करन ेकी मििा िें सभी विेाङ्गों का िहान ् प्रयास रहा ह,ै परन्त ुविेों िें बताय ेगय ेयज्ञों 
को यज्ञिलूक काल पर करन ेके कारि कालमवधान-िास्त्र ज्योमतर्िास्त्र का िहत्त्व स्वय ंही बढ़ जाता 
ह।ै 

विेाङ्ग ज्योमतर् ही सिस्त ज्योमतर्िास्त्र का अत्यन्त ही प्राचीन स्वततं्र लक्षि ग्रन्थ ह,ै मजसके 
लेखक आचाय ष ‘लगध िमुन’ हैं। इसके िखु्यतः तीन रूप प्राि होत ेहैं- ‘आचष ज्योमतर्’ (ऋग्विे स े
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सम्बमन्धत), ‘याजरु् ज्योमतर्’ (यजवुिे स े सम्बमन्धत) तर्ा ‘आर्वषि ज्योमतर्’ (अर्व षविे स े
सम्बमन्धत)। आचष ज्योमतर् तर्ा याजरु् ज्योमतर् िें कई श्लोक सिान ह ैपरन्त ुइनके श्लोकों की सखं्या 
क्रिि: 36 एव ं44 श्लोक ह।ै िोनों ज्योमतर् ग्रन्थों िें प्रायः मवर्य सिान ही ह।ै विेाङ्ग ज्योमतर् के 
िोनों ससं्करि ऋक ्एव ंयाजरु् ज्योमतर् काल गिना को ही सिमप षत हैं। ऋक ्ज्योमतर् के आरम्भ िें 
ही ग्रन्थ का उद्दशे्य बतान ेके क्रि िें इस ेकालमवधान मनि षय के विषय म ेबताया ह।ै आर्वषि ज्योमतर् 
िें आच ष ज्योमतर् तथा याजरु् ज्योमतर् िें वमि षत मवर्यों की अपके्षा अमधक मवर्यों का सिाविे कुल 
168 श्लोक मकया गया ह।ै आइय ेअब याजरु् ज्योमतर् के मवर्य िें मवस्तार स ेचचा ष करत ेहैं।  
याजरु् ज्योमतर् िें िखु्य प्रमतपाद्य मवर्य :  

लगधप्रोक्त विेाङ्ग ज्योमतर् िें पाचँ वर्ों का यगु, िार्िकु्लामि वग ष, अयन, ऋत,ु िास, पक्ष, 
मतमर्, पव ष, मवर्वुमिमव, नक्षत्र, अमधिास य ेमवर्य प्रमतपामित हैं। श्रौतस्मात षधि षकृत्यों िें इन की ही 
अपके्षा होन ेस ेइस विेागं ज्योमतर् ग्रन्थ िें इन मवर्यों का िखु्यतया प्रमतपािन मकया गया ह।ै 

वमैिक ज्योमतर् का जो स्वरूप हिें समंहता ग्रन्थों िें उपलब्ध ह,ै उसिें नक्षत्रों, मतमर्यों, 
चान्द्रिासों,  िोनों मवर्वुत ् और िोनों अयनों का का वि षन उपलब्ध ह ैऔर नक्षत्र गिना कृमिका 
नक्षत्र स ेकी गई ह ैजो उस सिय वसन्त सम्पात का नक्षत्र र्ा। उक्त मवर्यों का गमितीय स्वरूप हिें 
विेागं ज्योमतर् िें उपलब्ध होता ह ैजो गिना के द्वारा मतमर्यों, नक्षत्रों के िान को प्रस्ततु करता ह।ै 
विेाङ्ग ज्योमतर् की गिना के अनसुार 5 वर्ों का एक यगु िाना गया ह ैजो चान्द्रयगुचक्र कहा जा 
सकता ह।ै एक सौर वर् ष 366 मिनों का िाना गया ह,ै इसमलए 5 सौर वर्ों िें 366 × 5 = 1830 
सावन मिन होत ेहैं। एक यगु िें 62 चान्द्रिास और 60 सौर िास होत ेहैं इस प्रकार 5 वर् ष िें 2 
अमधिास होत ेहैं। इन 2 अमधिासों िें 30 मतमर्या ँहोती ह।ै यगु िें 67 नाक्षत्रिास होत ेहैं। इसिें 
चन्द्रिा 67 × 27 = 1809  नक्षत्रों को पार करता ह।ै यगु का आरम्भ उिरायि अर्वा 
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िमक्षिायनान्त स ेहोता ह,ै जब चन्द्रिा और सयू ष िोनों धमनष्ठा नक्षत्र पर होत ेह ैऔर िार्िास का 
आरम्भ होता ह।ै जसै े- 

स्वराक्रिते ेसोिाको यिा साकं सवासवौ। 
स्यात ् तिामियगु ंिार्स्तपः िकु्लोऽयनहं ्यिुक ्॥(7) 

अर्ा षत ् जब चन्द्रिा और सयू ष एक सार् धमनष्ठा नक्षत्र पर आकाि िें होत ेहैं तभी यगु का 
आमि िार् और उिरायि का आरम्भ होता हैं, जो िकु्लपक्ष का आमि और तपिास होता ह।ै 

याजरु् ज्योमतर् यजवुिे स ेसबंमंधत विेाङ्ग रूपी ज्योमतर्िास्त्र ह।ै ड .गोरख प्रसाि का ित ह ै
मक ऋक ्तर्ा याजरु् ज्योमतर् िोनों ही मकसी अन्य बहृि ्ज्योमतर्ीय ग्रन्थ स ेसकंमलत ह।ै आष ि ज्योमतर् 
के सिान ही इस ग्रन्थ िें भी काल के मनधा षरि हते ुमवमभन्न मनयिों का मववचेन मकया गया ह।ै याजरु् 
ज्योमतर् अर् ष की दृमष्ट स ेमनतातं गम्भीर तर्ा िहत्त्वपिू ष ह।ै पाश्चात्य ज्योमतर्ी तर्ा भारतीय मवद्वानों 
न ेयाजरु् ज्योमतर् के श्लोकों के िलू अर् ष को सिझान ेका प्रयत्न मकया ह।ै लगध ज्योमतर् िें पचंागं 
पद्धमत अत्यवधक रूप स ेवहीं ह ैजो ित िमान में प्रचमलत ह।ै मास चन्द्रिा के अनसुार चलत ेहैं, प्रत्यके 
िास 30 भागों िें बािँा जाता ह ैमजन्हें मतमर् कहत ेहैं। वर् ष िें साधारितः 12 िहीन ेहोत ेर् ेपरन्त ु
आवश्यकतानसुार वर् ष का आरम्भ तर्ा ऋत ुका सम्बन्ध बनाए रखन ेके मलए एक िहीना बड़ा भी 
मिया जाता र्ा। 

इसके आठ श्लोकों िें बताया गया ह ैमक पमूि षिा या अिावस्या पर चन्द्रिा अपन ेनक्षत्र िें 
मकस स्थान पर रहता ह।ै मवर्वुत ् की गिना करन ेका मवधान बतलाया गया ह।ै मवर्वुत ् पर मिन व 
रात बराबर होत ेहैं। ग्रहों के योग स ेिभु-अिभु फल के बार ेमें भी वि षन वमलता ह।ै 

 विेाङ्ग ज्योमतर् (लगध ज्योमतर्) के याजरु् ज्योमतर्-ससं्करि के प्रारम्भ के चार श्लोक अत्यन्त 
िहत्त्वपिू ष ह।ै प्रर्ि श्लोक िें यगुाध्यक्ष प्रजापमत की वन्दना कर प्रजापमत के अङ्गों के रूप िें मिन, 
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ऋत,ु अयन तर्ा िास की कल्पना की गई  ह।ै इसके आग ेश्लोकों िें ज्योमतर् विेाङ्ग के िलू उद्दशे्य 
तर्ा श्रषे्ठता का मनरूपि िें ियरूों की मिखा और नागों की िमि स ेतलुना की गई ह।ै विेाङ्ग ज्योमतर् 
िें काल की मवमभन्न इकाईया ँयर्ा- यगु, सम्वत्सर, काष्ठा, आढक, पल आमि का वि षन मकया गया ह।ै 
इसके अमतमरक्त नक्षत्रों के नाि तर्ा उनके िवेताओ ंका कर्न, मिनिान, मतमर् व- नक्षत्रों का आनयन, 
यगुारम्भ, अयन का स्वरूप तर्ा प्रारंभ, मवर्वुत ्, ऋतओु ं का वि षन, पव ष की सिामि का मनि षय, 
नक्षत्रानयन, चन्द्र नक्षत्र की कलायें, मकसी सिय मविरे् िें सयू ष का नक्षत्र, मिन िें सयू ष की मस्थमत, 
ऋत ुके सिंोधन व उसस ेसम्बमन्धत गिनायें, नक्षत्र मिन तर्ा यगु का सिंोधन आमि प्रिखु मसद्धान्तों 
का भी यहा ँवि षन मकया गया ह।ै 

विे िब्द की कई व्याख्याओ ं िें स े सायिाचाय ष की ज्योमतर्िास्त्र की व्याख्या ह:ै 
इष्टप्राप्त्यमनष्टपमरहारयोः यो ग्रन्थ विेयमत स विेः अर्ा षत ् जो ग्रन्थ इष्ट की प्रामि कराय ेऔर अमनष्ट का 
मजसस ेपमरहार हो, वह विे ग्रन्थ कहलाता ह।ै कालमवधान का अर् ष जहा ँएक ओर तो काल का उमचत 
मनधा षरि  ह ैतर्ा वहीं दूसरी ओर काल के अवयव मिन, ऋत,ु िास, अयन आमि हैं। ज्योमतर् व विे 
एक-दूसर ेके परूक हैं। आचाय ष लगध न ेमनम्न पद्य के िाध्यि स ेयह मनष्कर् ष मिया ह ैमक जो ज्योमतर् 
को जानता ह ैवहीं विे को सिझता ह-ै 

विेा मह यज्ञार् षिमभप्रविृा कालानपुवूा ष मवमहताश्च यज्ञाः। 
तस्मामिि ंकालमवधानिास्त्र ंयो ज्योमतर् ंविे स विे यज्ञि ् ॥  

(विेाङ्ग ज्योमतर्, 3) 
अर्ा षत ् विेों िें यज्ञ के जो िहत्त्व बताय ेगय ेहैं व ेविेमवमहत सिय िें ही करना चामहए। विे िें 

यज्ञ काल के अधीन मवभक्त मकय ेगय ेहैं, इसमलए ज्योमतर् कालमवधानिास्त्र ह।ै अत: यज्ञ को जानन े
वाले ज्योमतर् को जानत ेह।ै याजरु् ज्योमतर् का यह पद्य ज्योमतर् िास्त्र की विेाङ्गता को मसद्ध करता 
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ह।ै आिय यह ह ैमक विेों के सम्यक अध्ययन के मलए ज्योमतर्िास्त्र का अत्यन्त ही मविरे् िहत्त्व 
ह।ै 

सोिसयू षस्तचृमरत ंमवद्वान ् विे मविश्चनतु।े 
सोिसयू षस्तचृमरत ंलोकं लोके च सन्तमति ् ॥  

(विेाङ्ग ज्योमतर्, 43) 
इसके अमतमरक्त लगध ज्योमतर् िें कहा गया ह ैमक वह मवद्वान ् जो चन्द्रिा, सयू ष व नक्षत्रों की 

गमतयों को जानता ह,ै वह इस लोक िें सन्तमत अर्ा षत ् भौमतक सखुों को पाकर सखुी होगा और ितृ्य ु
के पश्चात ् चन्द्रिा, सयू ष व नक्षत्रों के लोक िें जायगेा अर्ा षत ् पारलौमकक सखुों को प्राि करगेा। 
याजरु् ज्योमतर् िें गमित का िहत्त्व : 

लगधाचाय ष जी न ेविेाङ्गज्योमतर् सव षप्रर्ि गमित के िहत्त्व को प्रमतपामित मकया ह-ै 
यर्ा मिखा ियरूािा ंनागाना ंिियो यर्ा। 

     तद्वि ्विेाङ्गिास्‍त त्रािा ंगमितिंमून ष समंस्थति ् ॥ (विेाङ्गज् योमतर् 2) 
अर्ा षत ् मजस प्रकार िोरों िें मिखा और नागों िें िमि का स्थान सबस ेऊपर ह,ै उसी प्रकार सभी 
विेागंिास्त्रों ि ेगमित का स्थान सबस ेऊपर ह।ै आचायों न ेतो यह  ंतक कहा ह ैमक- 

बहुमभमव षप्रलाप:ै मकं त्रलैोक् य ेसचराचरे । 
यमिमिद्वस्‍त त ुतत् सवं गमितने मवना न मह ॥ 

 अर्ा षत ् बहुत बातों स ेक्या लाभ? तीनों लोकों और चराचर जगत ् िें जो भी कुछ ह ैवह वबना 
गमित के नहीं ह।ै 
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याजरु् ज्योमतर् िें अकं गमितीय समंक्रयाए ँ: 
विेाङ्ग ज्योमतर् ग्रन्थ िें ज्योमतर् के सार्-सार् गमित की गमितीय समंक्रयाओ ं(+, −,×,÷) 

का भी वि षन मकया गया ह।ै जसै-े सखं्याओ ं का उले्लख सकंलन, वयवकलन, गिुन, मवभाजन, 
त्ररैामिक मनयि आमि। याजरु् ज्योमतर् िें एक,िो, तीन अकं वाली सखं्याओ ंका प्रयोग मकया गया 
ह।ै यर्ा- एकान्तरेऽमह िास ेच पवूा षन ् कृत्वामिरुिरः। अध षयो पिपवा षिा ंिदृू पिििाष्टिी ॥(याजरु् 
ज्योमतर्, 11)  प्रस्ततु पद्य िें एक अकं िाली तर्ा िो अकंों वाली सखं्याओ ंका वि षन आया ह।ै  
योग अर्वा सकंलन :  

अनके सखं्याओ ंका एकीकरि ही सकंलन कहा जाता ह।ै सकंलन स ेसम्बमन्धत अनके सन्दभष 
याजरु् ज्योमतर् िें मिलत ेहैं इनिें स ेएक सन्दभष मनम्न ह:ै 

 मनरेक द्वाििाभ्यस्त ंमद्वगिु ंचापसयंतुि।् र्ष्ट्या र्ष्ट्या द्वाभ्या पव षिा ंयतु रामिरुच्यत॥े 
(याजरु् ज्योमतर्, 13)  

अर्ा षत ् वत षिान सौराब्द िान को एक हीन कर बारह स ेगमुित कर गिुनफल को िो गनुा कर 
उसिें गत पव ष को जोड़-ेजोड़ ेहुए को साठ-साठ पिों स ेयतु करें, यही चान्द्र पयो की रामि होती ह।ै 
व्यवकलन अर्वा र्िाव : 

मकसी रामि िें कुछ र्िान ेको व्यवकलन कहा जाता ह।ै व्यवकलन स ेसम्बमन्धत अनके 
सन्दभष याजरु् ज्योमतर् िें मिलत ेहैं इनिें स ेएक सन्दभष मनम्न ह:ै 

अतीतपवषभागभे्यः िोधयिे ्मद्वगिुा ंमतमर्ि।् तरे् ुिण्डलभागरे् ुमतमर्मनष्ठा ंगतो रमवः॥ 
(याजरु् ज्योमतर्, 22) 

अर्ा षत ् मतमर्िान आनयन प्रकार सयूोिय स ेगत पवो के भकु्त भाग को िो स ेगिुा कर मतमर्यों 
को उनिें स ेर्िा िें। उस अहोरात्र विृ भाग िें सयू ष के होन ेपर, सयू ष की मतमर् िें मस्थत मतमर् का िान 
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गत होता ह।ै  
गिुन :  

गिुन स ेसम्बमन्धत अनके सन्दभष याजरु् ज्योमतर् िें मिलत ेहैं इनिें स ेएक सन्दभष मनम्न ह:ै  
मतमर्िकषििाभ्यस्ता ंपव षभािंसिमन्वताि।् मवभज्य भसिहूने मतमर्नक्षत्रिामििते ् ॥ 

(याजरु् ज्योमतर्, 20) 
अर्ा षत ् पव ष के नक्षत्रािं स ेके यकु्त मतमर् को बारह और िस स ेगिुा कर उस ेनक्षत्र सिहू 

अर्ा षत ् 124 स ेमवभामजत कर लब्ध को मतमर् सम्बन्धी नक्षत्र जानें। 
मवभाजन अर्वा भाग : 

मवभाजन स ेसम्बमन्धत अनके सन्दभष याजरु् ज्योमतर् िें मिलत ेहैं इनिें स ेएक सन्दभष मनम्न ह:ै  
'सयू षर् षभागान ् नवमभमव षभज्य िरे् ंमद्वरभ्यस्य मिनोपभमुक्तः । 

मतमर् यतुा भमुक्तमिनरे् ुकालो योगो मिनकैाििकेन तद्भि ् ॥" (याजरु् ज्योमतर्, 26) 
अर्ा षत ् वत षिान सयू ष नक्षत्र के जो भकु्त भाग हो उन्हें नव स ेमवभामजत कर फल ग्रहि करें उस 

फल को िो बार िो स ेगमुित कर गमुित फल मिनािंिान स ेपवूा षगत फल मिनात्मक को हीन कर िरे् 
ग्रह करें, वही िरे् सयू ष की मिनोपभमुक्त होगा। 
याजरु् ज्योमतर् िें त्ररैामिक मनयि : 
  याजरु् ज्योमतर् िें गमितीय समंक्रयाओ ं के सार् त्ररैामिक मनयि भी बताया गया ह,ै जो 
अकंगमित का अत्यन्त प्रमतमष्ठत मनयि िाना जाता ह।ै 

इत्यपुायसिदु्दिेो भयूोऽप्यहः प्रकल्पयते।् ज्ञयेरामि ंगताभ्यस्त ंमवभजजे ् ज्ञातरामिना॥ 
(याजरु् ज्योमतर्, पद्य 42) 

अर्ा षत ् इस मनयि के अनसुार फलरामि को इच्छारामि स ेगिुा कर प्राि गिुनफल को प्रिाि 
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रामि स ेभाग िनेा चामहए। इस प्रकार भाग करन ेस ेप्राि लमब्ध ही इच्छा फल ह।ै अज्ञात रामि प्राि 
करन ेके मलए मनम्न सतू्र प्रयोग मकया जाता ह-ै 

अज्ञात रामि =  इच्छा रामि × फलरामि 

प्रिाि रामि  
आइय ेउिाहरि स ेसिझत ेहैं- 
  यमि 100 सबेों का िलू्य 1000 रु. ह ैतो 300 सबेों का िलू्य वकतना होगा? 
उक्त उिाहरि प्रश्न िें प्रिाि रामि-100, फलरामि-1000 एव ंइच्छारामि-200 ह।ै  
अतः हि जानत ेह:ै 

अज्ञात रामि =  इच्छा रामि × फलरामि 

प्रिाि रामि  
अज्ञात रामि =  𝟑00 × 1000  

𝟏𝟎𝟎
 = 3000 

 अत: उपय ुषक्त अध्ययन स ेहि सिझ सकत ेहैं मक विेाङ्ग ज्योमतर् िखु्यतः ज्योमतर् मवर्यक 
ग्रन्थ ह ैलेमकन मफर भी इसिें यज्ञार् ष काल मनि षय की गिना के मलए गमित की आवश्यकता होन ेके 
कारि, गमितिास्त्र को िहत्त्वपिू ष िाना गया ह।ै 
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अध्याय : 03 
सखं्याओ ंका जगत 

 इस धरती पर बठैकर हि मजतनी बड़ी दुमनया ँको िखे सनु अर्वा सिझ सकत ेहैं, उतनी ही 
बड़ी एक और दुमनया ँह,ै और वह ह-ैसखं्याओ ंकी दुमनया।ँ िानव सभ्यता के प्रत्यके यगु िें िानव को 
इस मविाल सखं्याओ ंकी दुमनया ँका अनभुव होता रहा ह।ै  
गमित स ेझलकती ससृं्कमतया ँ: 
 विेों िें कई सखं्या सचूक िब्द िन्त्र मिलत ेहैं, मजनका प्रयोग सम्पिू ष मवश्व िें साव षभौमिक एव ं
सव षिान्य ह।ै स्पष्ठ हैं विेों िें गमित का िहत्त्वपिू ष स्थान हैं। गमित के अध्ययन और उपयोग मवमभन्न 
क्षते्रों िें िखेा जा सकता ह।ै िानव सभ्यता िें आमिकाल स ेही हिारी ससृं्कमतयों िें गमित के ज्ञान 
का प्रचलन चला आ रहा ह।ै विेों िें भी इसका वि षन मिलता ह।ै यहााँ कुछ वमैिक पक्ष स ेगमित के 
उपयोग के उिाहरि मिए जा रह ेहैं: 
यज्ञों के रचनात्मकता : विेों िें यज्ञों का मविरे् िहत्त्व बताया गया ह।ै मवमभन्न प्रकार के यज्ञों का 
लगातार योगिान हिार ेसिाज के धामि षक, सािामजक और आमर् षक जीवन िें होता आ रहा ह।ै यज्ञों 
की सम्पिू षता के मलए गमित का ज्ञान होना अत्यन्त ही आवश्यक ह।ै जसै ेयज्ञिाला के िण्डप, 
मवमभन्न प्रकार की आकृमतयों वमेि, िखेला के मनिा षि िें ज्यामिमत का भी प्रयोग होता ह।ै यज्ञों िें 
गिनात्मक तकनीकों का उपयोग करके यज्ञ की योजना, पमरकल्पना, और मनवा षह मकया जाता ह।ै 

सखं्याओ ंका जगत : भमूिका, गमित स ेझलकती ससृं्कमतया,ँ भार्ा एि ंसखं्या का प्रिखु काय ष, 
भार्ा एि ंसखं्याओ ंकी िहिा, सखं्या की प्रकृमत (ितू ष, अितू ष एव ंसापके्ष), सखं्याओ ंकी रोचकता, 
प्रतीक के रूप िें सखं्याए,ँ सखं्याओ ंका मनरन्तर नवीन आयाि, दशिनशास्त्रों में गवित। 
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अकं गमित : विे के कई सखं्यासचूक िन्त्रों का गमितीय मचन्तन करन ेपर अकं गमित का प्रयोग 
िखेा जा सकता ह,ै जसै ेमक- गिनाए,ँ िानक सखं्या पद्धमत, और गमितीय प्रश्न। अकं गमित का 
ज्ञान यज्ञाचाय ष के सार् यजिान के मलए आवश्यक ह ैतामक वह यज्ञ िें प्रयोग होन ेवाली वस्तओु ंएव ं
हव्यद्रव्य (साकल्य) की सही िात्रा को लेकर पजून को सम्पन्न कर सके। 
खगोल िास्त्र : विों िें खगोल स ेसम्बमन्धत सयू ष, ग्रह, नक्षत्रों स ेसम्बमन्धत िन्त्र मिलत ेहैं। विेों िें 
खगोल िास्त्र का अध्ययन बीजरूप िें मिलता ह।ै विेों िें बताय ेगय ेखगोल सम्बमन्धत मसद्धान्तों का 
प्रयोग और अनसुधंान के द्वारा वत षिान िें खगोल मवज्ञान अत्यन्त ही उन्नत होकर मवकमसत हो रहा 
ह।ै 
 अत: स्पष्ठ ह ैमक िदेों िें गमित के अध्ययन और उपयोग भारतवर् ष की सिदृ्ध ससृं्कमत की 
परम्परा के मवमभन्न पहलुओ ंिें िखेा जा सकता ह।ै धामि षक कायों, यज्ञों, और वजै्ञामनक अनसुधंानों 
िें गमित का िहत्त्व लगातार ससृं्कमतयों के िाध्यि स ेप्रकि होता रहा ह।ै 
 मवश्व के अत्यन्त ही प्राचीन ग्रन्थ यजवुिे िें वमेि िें चनुी गई ईंिों की सखं्या तर्ा उतनी ही 
गायों की प्रामर् षत सखं्या को प्रकि करन ेके मलय ेस ेप्रारम्भ करके सबस ेबड़ी सखं्या ‘पराध ष’ का उपयोग 
मकया गया ह।ै  

इिा ि ेअग्र इष्टका धनेवः सन्त्वकेा च िि च िि च ित ंच ित ंच सहस्त्र ंच सहस्र ंचायतु ं
चायतु ंच मनयतु ंच मनयतु ंच प्रयतु ंचाब ुषि ंचाब ुषि ंच सिदु्रश्च िध्य ंचान्तश्च पराध षश्चतैा िें अग्न 
इष्टका धनेवः सन्त्वत्रािमुमलँ्लोके।             (यजवुिे 17.2) 

 उपय ुषक्त िन्त्र िें पराध ष अथा ित ् 1012 के सितलु्य ह।ै आज व्यिहावरक जीवन िें हि असखं्य 
या अगण्य मजस ेसिझत ेहैं, उन्हें भी गिना करन ेके मलय ेसखं्याए ँह,ै यमि हिार ेपास गिना करन े
का सिय एव ंसािथ्यष हो तो। 
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 वजै्ञामनकों के एक िोिे अनिुान के अनसुार सिदु्र की बूिँें 1030 स ेअमधक नहीं ह।ै इन बूिँों 
की सही-सही सखं्या गिना की जरूरत नहीं। परन्त ुअनके पिार्ों के िाप को मगनन ेकी जरूरत हुई 
तर्ा इन्हें सखं्या के िाध्यि स ेसही-सही जान भी मलया गया ह।ै उिाहरि के मलय ेसयू ष का द्रव्यिान 
1030 मकलोग्राि ह ैतर्ा एलेक्र न का द्रव्यिान 10-30 ह।ै दूसर ेिब्दों िें िोिे तौर पर कह सकत ेहैं 
मक यमि सागर की प्रत्यके बूिँ को । मकलोग्राि वजन मजतना आकार मिया जाय तो ऐसी कुल बूिँों के 
सिहू के सितलु्य सयू ष का द्रव्यिान होगा तर्ा 1 मकलोग्राि मपण्ड को सागर की कुल बूिँों मजतन े
अिंों िें मवभामजत करन ेपर उनि ेस ेकेवल । अिं का िान एलेक्र न का द्रव्यिान होगा। 

यह मववरि कोई कहानी नहीं, अमपत ुवजै्ञामनक सच (प्रिाि) ह।ै वजै्ञामनको को इसस ेभी बड़ी 
दूरी वाले तारों को प्रकाि वर् ष आमि िें नापन ेकी आवश्यकता होती ह।ै उन सब िात्रकों को अन्ततः 
सखं्या स ेही नापत ेहैं। इस प्रकार वस्त ुचाह ेछोिी स ेछोिी हो या बड़ी स ेबड़ी, मिलीिीिर स ेिापी 
गई हो या मकलोिीिर स,े िाइक्रोस्कोप स ेिखेी गई हो या िेलीस्कोप स-े उन सबका अमन्ति पमरिाप 
सखं्या ही तो ह।ै  इस दृमष्ट स ेतो उपमनर्िों की रीमत के आधार पर सखं्या पमरिाप का भी पमरिाप 
तर्ा िात्रकों का भी िात्रक ह।ै 
भार्ा तर्ा सखं्या का सवषप्रिखु काय ष :  
 ससृं्कत व्याकरि िें मजस अर् ष वाली धात ुस े 'भार्ा' िब्द बना ह,ै उसी अर् ष वाली धात ुस े
'सखं्या' िब्द को मनमि षत िाना गया ह।ै अतः िोनों िब्दों का िोिे तौर पर ‘बोलना’ या ‘कहना’ अर् ष 
ह।ै इस प्रकार िोनों का िौमलक रूप स ेएक ही काय ष ह।ै य ेिोनों मवमिष्टीकरि या मवभिेीकरि करत े
हैं तर्ा इसी प्रकार मकसी वस्त ुकी पहचान बनत ेहैं। मवमिष्टीकरि की क्षिता िें सखं्याओ ंकी क्षिता 
का तो कोई बरारी नहीं ह।ै उिाहरिार् ष सखं्याओ ंको तो खरबों आिों को, अरबों बड़ ेआिों को, 
करोड़ों बड ेिीठे आिों को अनायास ही मवमिष्ट कर सकती हैं। अतएव िहावयैाकरि भतृ षहमर न ेअपन े
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'वाक्यपिीय' ग्रन्थ िें मबलु्कल सही कहा ह-ै 
मक्रयाभिेाय काल सखं्यास्त ुसवषस्य भमेिका। 

 अर्ा षत ् काल मक्रया का भिेक होता ह।ै पर सखं्या सभी द्रव्यों का, उनके सभी मविरे्िों का, 
उनकी सभी उपामधयों के मवभिेन का काय ष कर सकती ह।ै  
 सखं्याओ ंकी इस मविरे्ता के कारि इन्हें ‘अकं’ नाि भी मिया गया ह।ै अकं का िलू अर् ष 
कोई मचह्न अर्वा लक्षि ह।ै सखं्या भी मवमिष्टीकरि के काय ष स ेअकं कही जाती ह।ै 
भार्ा तर्ा वमैिक सखं्या पद्धमत का िहत्त्व :  
 आज सम्पिू ष मवश्व िें प्रयोग मकय ेजा रह ेस्थानिान के अङ्क- एक, द्व े, मत्रमि, चत्वारी, पि, र्ष्ठ, 
सि, अष्ट, नवि के सार् िनू्य य ेसभी अङ्क के अमतमरक्त विे िें अनकेों सखं्यासचूक विे िन्त्र मिलत े
हैं। मजसिें िनू्य का िहत्त्वपिू ष स्थान ह ैिनू्य िब्द सव षप्रर्ि अर्वषविे (14/02/19) िें मिलता 
ह।ै िनू् यरै्ी मनरृत ेयाजगन् धोमिष् ठारात ेप्र पत िहे रंस्था:। जहा ँमकसी अनपुलब्ध वस्त ुको चाहन े
के मलए िनू्य िब्द का प्रयोग हुआ। इन्हीं उक्त अङ्कों के प्रयोग स े(कि एव ंअमधक करन ेस)े नवीन 
सखं्या बनती ह।ै िनू्य के कारि ही िि, ित, सहस्त्र,...इत्यामि बड़ी स ेबड़ी सखं्याओ ंकल्पना की 
जा सकती ह।ै मनम्न तमैिरीय समंहता के िन्त्र को ले लीमजए- मजसिें न केवल िािमिक पद्धमत के ज्ञान 
का प्रिाि ह ैअमपत ुबड़ी स ेबड़ी सखं्याओ ंके मलए नाि गढ़न ेके वजै्ञामनक प्रिाि भी उपलब्ध ह ै। 
 
   िताय स्वाहा सहस्राय स्वाहाऽयतुाय स्वाहा मनयतुाय स्वाहा प्रयतुाय स्वाहाऽब ुषिाय स्वाहा 
   न्यब ुषिाय स्वाहा सिदु्राय स्वाहा िद्धय्ाय स्वाहाऽन्ताय स्वाहा पराद्धा षय स्वाहोर्स ेस्वाहा 
       व्यषु्ट्य ैस्वाहोिषे्यत ेस्वाहोद्यत ेस्वाहोमिताय स्वाहा सवुगा षय स्वाहालोकाय स्वाहा सवषस्म ै
   स्वाहा।                    (तमैिरीयसमंहता- 7/2/20)  
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         102  = ित      103  = सहस्र       104  =  अयतु   
105  = मनयतु  106  = प्रयतु      107   =  अब ुषि 
108  = न्यब ुषि  109  =  सिदु्र   1010 =  िध्य 
1011 = अतं      1012 = पराध ष       1013 =  उर्स 
1014 = व्यमुष्ट  1015 = िषे्यत        1016 =  उद्यत ् 
1017 = उमित      1018 = सवुग ष           1019 =  लोक    

  उक्त स्थानिान के अङ्कों को िािमिक पद्धमत स ेयह स्पष्ट होता ह ैमक विेों िें ििा षयी गई गिना 
करन ेकी सव षिान्य मवमध वत षिान िें सम्पिू ष मवश्व िें प्रयोग की जा रही ह।ै यह कहना अमतश्योमक्त 
नहीं होगा मक- सम्पिू ष मवश्व न ेछोिे स ेबड़ी बड़ी गिना करना विेों स ेसीखा ह ै। 
  भारतीय िनीमर्यों न ेभार्ा तर्ा सखं्या िोनों के मवमिष्टीकरि के सािथ्यष तर्ा इसके िहत्त्व का 
सकू्ष्मता स ेमचन्तन मकया ह।ै ससृं्कत िें ‘िखु्य’ िब्द िलू रूप स ेभार्ा व्याकरि के तर्ा ‘िधू षन्य’ 
िब्द सखं्या गमित के अमतिय िहत्त्व को प्रकि करन ेके मलय ेमवकमसत हुआ ह।ै ‘िखु्य’ िब्द का 
िलू अर् ष विे के िखु के सिान िहत्त्वपिू ष व्याकरि ह,ै मजसके मलय ेिहान ् गमितज्ञ भास्कराचाय ष न े
इस प्रकार कहा ह-ै 

यो विे विेविन ंसिन ंमह सम्यक।् ब्रह्मयाः स विेिमप विे मकिण्यिास्त्रि॥् 
(मसद्धान्तमिरोिमि, गोलाध्याय, श्लोक 8) 

 अथा ित ् जो विेों के मनवास स्थान, विे के िखु-व्याकरि को जानता ह,ै वह विे को भी जानता 
ह,ै अन्य िास्त्रों का तो कहना ही क्या!  इसी प्रकार 'गमित' िब्द का सव षप्रर्ि प्रयोग तर्ा इस ेिधू षन्य 
बतात ेहुए विेागं ज्योमतर् िें ‘गमितिंमून ष समंस्थति ्’ बताया ह-ै  
 इन्हीं कारिों स ेमवद्वानों िें यह िान्यता प्रचमलत र्ी मक मवद्याओ ंिें एक आििष मवद्या का नाि 
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ह-ै गमित मवद्या (धीरो िनीर्ी ज्ञः प्राज्ञः सखं्यावान ् पमण्डतः कमवः - अिरकोि।)। इसीमलय ेमकसी 
जिान ेिें ‘सखं्या’ िब्द ही ‘मवद्यािात्र’ का तर्ा ‘सखं्यावान ्’ िब्द मकसी भी मवद्या के मवद्वान ् का 
पया षयवाचक िाना जाता र्ा। 

सत्त्वपरुुर्ान्यताख्यामतः सखं्या। सखं्यािमधकृत्य कृत ंिास्त्र ंसाखं्यि।् 
 इसीमलय ेएक प्रिखु ििषनिास्त्र िें सवा षमधक िहत्त्वपिू ष ज्ञान को ‘सखं्या’ नाि तर्ा इसकी 
व्याख्या करन ेवाले िास्त्र को ‘साखं्य’ नाि प्रिान मकया गया। 
सखं्या की प्रकृमत :  
 सखं्या की प्रकृमत को तीन प्रिखु श्रमेियों िें मवभामजत मकया जा सकता ह:ै ितू ष, अितू ष और 
सापके्ष। 
1. ितू ष सखं्या : ितू ष सखं्याए ँव ेहोती हैं मजनका प्रत्यक्ष रूप स ेिान मनधा षमरत मकया जा सकता ह,ै 
जसै ेमक 1, 2, 3, 100, 1000 आमि। इन्हें हि ऊंगमलयों स ेमगनन ेया मकसी िापन यतं्र का प्रयोग 
करके मनधा षमरत कर सकत ेहैं। 
2. अितू ष सखं्या : अितू ष सखं्याए ँव ेहोती हैं मजनका मनधा षरि या प्रमतमनमधत्व मकसी प्राकृमतक वस्त ु
स ेनहीं मकया जा सकता, जसै ेमक मबना मतरछी रखेाओ ंके मनििे के उपयोग मकए जात ेहैं। उिाहरि 
के रूप िें, "सबस ेबड़ा सखं्या", "सबस ेछोिी सखं्या", "कुछ सखं्या" आमि। य ेसखं्याए ँअक्सर 
अमभव्यमक्तयों या व्याख्याओ ंके रूप िें होती हैं, जो एक पमरमस्थमत को मववरि या सिझान ेके मलए 
प्रयकु्त होती हैं। 
3. सापके्ष सखं्या :  सापके्ष सखं्याए ँउन्हें कहा जाता ह ैजो एक सम्पिू ष पमरमस्थमत के आधार पर िखेी 
जाती हैं, और उन्हें अन्य सखं्याओ ंके सार् तलुना के मलए प्रयोग मकया जाता ह।ै उिाहरि के रूप 
िें- िोगनुा, मतगनुा, आधा, अमधकति, न्यनूति, बाया,ँ िाया,ँ छोिा, बड़ा आमि। य ेसखं्याए ँएक 
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सन्दभष िें आवश्यक होती हैं और अन्य सखं्याओ ंके सार् तलुना के मलए प्रयोग मकया जाता ह।ै 
 इस प्रकार, सखं्याओ ंकी प्रकृमत ितू ष, अितू ष और सापके्ष के आधार पर मवभामजत की जा सकती 
ह।ै 
सखं्या प्रतीकों के रूप िें :  
  गमित के मवद्वानों सापके्ष अचर रामियों के सार् गमितीय समंक्रयाओ ंके क्रि िें ऐसी सखं्याओ ं
की आवश्यकता होती र्ी, जो ऐसी मकसी भी अमनमश्चत या अज्ञात रामि को समूचत कर सकें । इन्हें 
अक्षरों के प्रतीकों द्वारा व्यक्त मकया गया। मवमभन्न प्रकार की गमितीय सिस्याओ ंको अज्ञात रामियों 
के मकसी प्रतीक के रूप को प्रयोग अज्ञात रािी को ज्ञात करन ेिें समुवधा होती ह।ै इस प्रकार अज्ञात 
रािी को ज्ञात करन ेकी मवमधयों का मनरन्तर मवकास होता गया तर्ा अन्त िें इसस ेबीज गमित िास्त्र 
का रूप ले मलया। 
सखं्याओ ंका मनरन्तर नया ससंार 
    मवश्व िें िानव सभ्यता के मवकास के सार्-सार् सखं्याओ ंके प्रयोग के मनरन्तर नवीन आयाि 
मवकमसत होत ेआ रह ेहैं। वास्तव िें इनका यह मवकास ही प्रगमत का पिैाना बन गया ह।ै वत षिान में 
भारत के प्रत्यके नागमरक पहचान आधार काडष नम्बर स ेहो रहा ह।ै आज परीक्षार्ी की सम्पिू ि परीक्षा 
प्रिाली में उसके रोल नम्बर स ेपहचाना जाता ह।ै डाकखान ेिें िहर अर्वा प्रििे की जानकारी के 
मलय ेमपन कोड को सबस ेबमढ़या एव ंप्रािामिक िाना जाता ह।ै िेलीफोन समुनमश्चत नम्बरों के द्वारा 
ही सदुूर स्थानों की सही पहचान करत ेहैं। कम्प्यिूर केवल मनमश्चत नम्बरों स ेमनमि षत कोड के द्वारा 
अपन ेजमिल स ेजमिल काय ष को तिाल परूा करन ेिें सफल होत ेहैं। इस प्रकार आधमुनक प्रगमत में 
सखं्याओ ंका कई तरह स ेप्रयोग हो रहा ह।ै 
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अध्याय : 04  
वमैिक गमित के सतू्र 

वमैिक गमित के सतू्र : वमैिक गमित के सतू्रों की उपाियेता, वमैिक गमित के सतू्र एव ंउपसतू्र, 
िब्दसतू्रों की मविरे्ताए,ँ आधवुनक दवैनक जीिन में वमैिक गमित के प्रयोग, पारम्पमरक एव ं
वमैिक मवमधयों की तलुना । 

वमैिक गमित के सतू्रों की उपाियेता : 
 वमैिक गमित के सतू्रों की उपाियेता सिझन ेके मलए हिें पहले वमैिक गमित का िलू उद्दशे्य 

सिझना आवश्यक ह।ै वमैिक गमित का प्रिखु उद्दशे्य साधारि गमित के तरीकों स ेअमधक िीघ्रता 
और सरलता के सार् गिना करना ह।ै इसके सतू्रों की उपाियेता उन्हें सरल और प्रभावी बनान ेके 
मलए ह।ै वमैिक गमित के सतू्रों की उपाियेता कुछ िखु्य तत्वों पर आधामरत होती ह,ै जसै:े 
1. सरलता (Simplicity): वमैिक गमित के सतू्रों का िखु्य लक्ष्य गिना को सरल बनाना ह।ै 

इसस ेमवमभन्न गमितीय प्रश्नों को आसानी स ेहल मकया जा सकता ह।ै 
2. अनपु्रयोग (Applicability): इन सतू्रों की उपाियेता यह भी ह ै मक व े मवमभन्न प्रकार के 

गमितीय सिस्याओ ंका सिाधान करन ेिें सहायक हों। यह सतू्र मवमभन्न मवमधयों के सार् सगंत 
होन ेचामहए। 

3. सिय की बचत (Time-saving): वमैिक गमित के सतू्रों का उपयोग करके गिना को बहुत 
कि सिय िें परूा मकया जा सकता ह।ै इसस ेगमित के प्रयोग िें सिय की बचत होती ह।ै 

4. सिझन ेिें सहायक (Ease of Understanding): सतू्रों की उपाियेता यह भी ह ैमक व ेसरल 
और सिझन ेिें आसान हों, तामक छात्र उन्हें आसानी स ेसिझ सकें  और उनका उपयोग कर 
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सकें । 
5. प्रभावी उपयोग (Effective Usage): वमैिक गमित के सतू्रों की उपाियेता यह भी ह ैमक व े

गमितीय सिस्याओ ं के सिाधान के मलए प्रभावी हों। यानी व े न केवल सरल हों, बमल्क 
वास्तमवक जीवन िें भी उपयोगी हों। 

 मवद्यामर् षयों को वमैिक गमित अध्ययन करन ेका िखु्य लक्ष्य गिना को सरल और प्रभावी 
बनाना ह ैतामक मवद्यामर् षयों उन्हें सही तरीके स ेसिझ सकें  और उनका उपयोग कर सकें । इसस े
गमित का अध्ययन और उपयोग आसान और रोचकपिू ष बन जाता ह।ै 
वमैिक गमित के सतू्र एव ंउपसतू्र : 

वमैिक गमित िें कुल 16 सतू्र िब्दसतू्र बताय ेगय े हैं, इन सतू्रों की सहायता स ेगमितीय 
गिनाओ ंको अत्यन्त ही सरलता स ेमकया जा सकता ह।ै  
सतू्र –  
1)  एकामधकेन पवूिे – पवू ष स ेएक अमधक द्वारा  
2)  मनमखलं नवतश् चरि ंिित: - सभी नौ स ेअमन्ति िस स े 
3)  ऊध् व षमतय षग्् याि ् – आड़ा और मतरछा  
4)  परावत्य ष योजयते ् – मवलोि का प्रयोग करें   
5)  िनू् य ंसाम् यसिचु् चय े– सििुय सिान होन ेपर िनू् य होता हैं । 
6)  आनरुूप् य ेिनू् यिन् यत ् – यमि एक अनपुात िें ह,ै तो दूसरा िनू् य होगा ।  
7)  सङ्कलन-व् यवकलाना् याि ् – जोड़न ेएव ंर्िान ेस े 
8)  परूिापरूिा् याि ् – पिू ष एव ंअपिू ष स े 
9)  चलनकलना् याि ् - यगुपत ् गमत  
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10) यावदूनि ् - मजतना कि हो  
11) व् यमष्ट सिमष्ट: - सिग्र एक ही तरह और एक सिग्र की तरह  
12) िरे्ाण् यङे्कन चरििे - िरे् को अमन्ति अङ्क स े 
13) सोपान्त् य द्वयिन्त् यि ् - अन्त के सार् उपान्त को िोगिुा जोड़कर  
14) एकन् यनूने पवूिे - पवू ष स ेएक कि द्वारा  
15) गमुित सिचु् चय: - गिुनफल की गिुन सखं् याओ ंका योग  
16) गिुक सिचु् चय:  - गिुनखण्ड़ों का सिचु् चय 
उपसतू्र –  
1)  आनरुूप् यिे - अनपुात स े 
2)  मिष् यत ेिरे्सजं्ञ: - िरे् स ेिरे् ज्ञात करना  
3)  आद्यिाद्यनेान्त् यिन्त् यने - पहले को पहले स ेऔर अमन्ति को अमन्ति स े 
4)  केवल:ै सप् तकं गणु् यात ् - केवल सात के गिुज  
5)  वषे् िनि ् - आश् लेर्ि (मवभाजनीयता परीक्षि की मवमिष्ट मक्रया का नाि )  
6)  यावदूनि तावदूनि - मजतना कि हो, उतना और कि करें  
7)  यावदूनि तावदूनीि कृत् य वग ंच योजयते ् – मजतना कि हो, उसका िोगिुा कि करके वग ष 
  प्रयोग करें । 
8)  अन् त् ययोि षिकेऽमप - जब अमन्ति अङ्कों का योग िस हो ।  
9)  अन् त् ययोरवे - केवल अमन्ति को ही  
10) सिचु् चय गमुित: - सिचु् चयों का गिुनफल  
11) लोपनस्‍त र्ापना् याि ् - लोपन और स्‍त र्ापना स े 
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12) मवलोकनि ् – िखेकर  
13) गमुित सिचु् चय: सिचु् चयगमुित:  - गिुनफल का सिचु् चय, सिचु् चय का      
  गिुनफल होता ह।ै 
वमैिक गमित के सतू्रों की मविरे्ताए ँ: 

वमैिक गमित के सतू्रों की मविरे्ताए ँमनम्नमलमखत हैं: 
1. सरलता (Simplicity): वमैिक गमित के सतू्र सरलता और सहजता के सार् गिना करन ेका 

उपाय प्रिान करत ेहैं। 
2. प्राचीनता (Antiquity): य ेसतू्र प्राचीन गमितीय परंपरा का महस्सा हैं, मजनका उपयोग प्राचीन 

सिय स ेमकया जाता आ रहा ह।ै 
3. प्रभाविीलता : वमैिक गमित के सतू्र गमितीय सिस्याओ ंको हल करन ेके मलए प्रभावी और 

िक्ष होत ेहैं। 
4. आधमुनक जीवन िें उपयोग : य ेसतू्र आधमुनक िमैनक जीवन िें भी उपयोगी हैं, जसै ेमक मवि, 

गमितीय सिस्याओ ंका सिाधान, आमि। 
5. अभ्यास की सरलता : वमैिक गमित के सतू्रों को सीखना और उनका अभ्यास करना सरल होता 

ह,ै मजसस ेछात्रों को गमित की सिझ िें सहायता मिलती ह।ै 
6. अमभनवता : य ेसतू्र मवमभन्न प्रकार की गमितीय सिस्याओ ंके मलए नई और अनठूी गिना के 

तरीके प्रस्ततु करत ेहैं। 
7. सािामजक प्रभाव : वमैिक गमित के सतू्रों का अध्ययन और प्रयोग सािामजक और आमर् षक 

उन्नमत िें भी िहत्त्वपिू ष  योगिान करत ेहैं। 
8. गमितीय मवज्ञान के सार् सगंतता : य ेसतू्र गमितीय मवज्ञान के मनयिों और तकनीकों के सार् 
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अनकूुल होत ेहैं, जो गमित के मवमभन्न क्षते्रों िें उपयोगी हैं। 
इन मविरे्ताओ ंके कारि, वमैिक गमित के सतू्र गमित के क्षते्र िें िहत्त्वपिू ष  स्थान रखत ेहैं और 
छात्रों को गमित की सिझ और प्रयोग करन ेिें ििि करत ेहैं। 
आधमुनक िमैनक जीवन िें वमैिक गमित के प्रयोग : 

वमैिक गमित के सतू्रों का िमैनक जीवन िें उपयोग काफी अनके रूपों िें मकया जा सकता ह।ै यहा ँ
मवमभन्न क्षते्रों िें इसका उपयोग के उिाहरि मिए जा रह ेहैं: 
• िीघ्र गिना  : वमैिक गमित के सतू्रों का उपयोग करके, व्यमक्तगत और व्यापामरक गिना को तजेी 

स ेमकया जा सकता ह।ै इसस ेलाभ यह होता ह ैमक सिय और ऊजा ष की बचत होती ह।ै 
• गमितीय सिस्याओ ंका सिाधान : वमैिक गमित के अमद्वतीय तरीकों का उपयोग करके मवमभन्न 

प्रकार की गमितीय सिस्याओ ंका सिाधान मकया जा सकता ह,ै जसै ेमक भाग करना, गिुा करना, 
वग षिलू आमि। 

• प्रमतयोमगताओ ंिें उपयोग : वमैिक गमित के सतू्रों का अभ्यास करके छात्र प्रमतयोमगताओ ंिें भाग 
लेत ेहैं और गमितीय प्रश्नों को तजेी स ेहल करन ेिें सफलता प्राि करत ेहैं। 

• व्यापामरक गमित : वमैिक गमित के सतू्रों का उपयोग व्यापामरक क्षते्रों िें भी मकया जा सकता ह,ै 
जसै ेमक लाभ, हामन, ब्याज, आमि की गिना िें। 

• मवकल्पात्मक गमितीय मसद्धातं : वमैिक गमित के सतू्रों का अध्ययन करके, लोग मवमभन्न प्रकार 
की गमितीय सिस्याओ ंका नया और अनठूा हल मनकाल सकत ेहैं। 

• गमितीय सिस्याओ ंका िीघ्र हल - वमैिक गमित के सतू्रों का उपयोग करके, हि गमितीय 
सिस्याओ ंका िीघ्रता स ेहल कर सकत ेहैं। 

• िनोरंजन : वमैिक गमित के सतू्रों का अध्ययन और प्रयोग व्यमक्तगत िनोरंजन के मलए भी मकया 
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जा सकता ह।ै वमैिक गमित के सतू्रों का अध्ययन करके, मवद्यार्ी मवमभन्न प्रकार की गमितीय 
सिस्याओ ंका नया और अनठूा हल मनकाल सकत ेहैं। 

• सामंख्यकीय मवश्लरे्ि: वमैिक गमित के सतू्रों का उपयोग मवमभन्न सामंख्यकीय मवश्लरे्िों िें मकया 
जाता ह,ै जसै ेमक आवश्यकता के महसाब स ेडिेा का मवश्लरे्ि।  

• रोजगार और व्यावसामयक िमैक्षक क्षते्र: वमैिक गमित के सतू्रों का उपयोग रोजगार और 
व्यावसामयक िमैक्षक क्षते्रों िें भी मकया जाता ह,ै जसै ेमक बैंमकंग, अनसुधंान, और अध्ययन क्षते्र। 

  इन प्रयोगों के िाध्यि स,े वमैिक गमित के सतू्रों का िमैनक जीवन िें व्यापक और उपयोगी 
योगिान होता ह।ै वमैिक गमित के सतू्रों का अध्ययन करके, मवद्यार्ी मवमभन्न प्रकार की गमितीय 
सिस्याओ ंका नया और अनठूा हल मनकाल सकत ेहैं। 
पारम्पमरक एव ंवमैिक गमित की मवमधयों की तलुना 

पारंपमरक और वमैिक गमित मक मवमधयों कई अतंर ह,ै मजसिें प्रिखु अन्तर मनम्न ह ै: 
उत्पमि : पारंपमरक गमित की कई गमितीय अवधारिाओ ंमक उत्पमि कुछ वर् ष िानी जाती ह ैजबमक 
वमैिक गमित के सतू्रों की अवधारिाओ ंको अपौरुर्य विे एव ंवमैिक सामहत्य िें मनमहत ह।ै 
गिना की मवमध : पारंपमरक गमित िें गिना की मवमधया ँद्वारा गमितीय समंक्रया करन ेिें अमधक 
सिय लगता ह ैतर्ा गलती होन ेकी सम्भावना अमधक होती ह ैजबमक वमैिक गमित की िब्द सतू्र 
मवमध के द्वारा मकसी भी गमितीय समंक्रया को बड़ ेही सरलता के सार् हल मकया जा सकता ह।ै  
स्तर : पारंपमरक गमित िें कई उि स्तरीय गमितीय अवधारिा सिामहत ह ैजबमक वमैिक गमित के 
द्वारा िमैनक जीवन िें उपयोगी गमितीय सकंल्पना समिमलत ह।ै  
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अध्याय : 05  
वमैिक गमितीय िब्दावली 

वमैिक गमितीय िब्दावली : चरिाङ्क, मनमखल अकं, बीजाकं, परिमित्र अङ्क, आधार, उपाधार, 
मवचलन, मवनकुलि ् सखं्या, सािान्य सखं्या को मवनकुलि ् सखं्या ि ेबिलना, मवनकुलि ् सखं्या 
को सािान्य सखं्या ि ेबिलना, मवनकुलि ् सखं्या के प्रयोग स ेपहाड़ ेमलखना | 

  मवद्यामर् षयों ! वमैिक गमित के सतू्र एव ंउपसतू्र के अमतमरक्त गमितीय गिनाओ ंको सरल बनान े
के मलए वमैिक गमित की िब्दावली को जानना भी अत्यन्त आवश्यक हो जाता ह।ै इस अध्याय िें 
हि वमैिक गमित की िब्दावली को सिझेंग।े                  
चरिाङ्क : मकसी भी िी गई सखं्या का चरिाङ्क (चरि ् अकं) उस सखं्या का अमन्ति इकाई का अकं 
होता ह।ै  
 जसै:े  4152 का चरिाङ्क 2 ह।ै 
मनमखल अकं : मकसी भी िी गई सखं्या के चरिाङ्क (चरि ् अकं) को छोड़कर अन्य अकं उस सखं्या 
के मनमखल अकं होत ेहैं। 
  जसै:े    4152 का मनमखल अकं 415 ह।ै 
बीजाकं : मकसी िी गई सखं्या के अङ्कों का परस्पर योग उस सखं्या का बीजाङ्क (आमङ्कक योग) 
कहलाता ह ै। यह बीजाङ्क केवल एक ही अङ्क का होता ह ैऔर यमि एक स ेअमधक अङ्क का हो, तो 
उन अङ्कों को पनू: स ेजोड़कर एक अङ्क का बना मलया जाता ह ै। जसै-े 

(75 का आमङ्कक योग  7+5= 12, मकन्त ुिो अङ्क हैं, इसमलए  1 + 2 = 3) 
बीजाङ्क ज्ञात करत ेसिय ‘9’ को 0 के सितलु्य िाना जाता ह ैक्यों ? 
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  जसै:े   521 का बीजाङ्क -     5 + 2 + 1 = 8 ह।ै 
     अत: 521 का बीजाकं 8 ह।ै  
परिमित्र :  मकन्हीं िो अङ्कों को आपस िें जोड़न ेपर उनका योगफल 10 हो तो व े िोनों अङ्क परस्पर 
परिमित्र अङ्क कहलात ेहैं। जसै े- 8  का परिमित्र अङ्क 2 होता ह।ै इसी प्रकार 7 का परिमित्र अङ्क 
3 होता ह।ै 
• आधार –  
 गिनाओ ंको सरल बनान ेके मलए वमैिक गमित िें  10, 100, 1000 या 10 की र्ात को 
आधार िाना जाता ह ै।  
ध् यान रखें –  
 आधार िें मजतन ेिनू् य  होत ेहैं । उतन ेही अङ्क गिुनफल िें िामहन ेपक्ष िें रखत ेहैं । अङ्क 
सखं् या की किी होन ेपर 0 मिलकर परूी सखं् या मलखत ेहैं । यमि िामहन ेपक्ष िें अङ्क अमधक तो बायें 
पक्ष िें अङ्क जोड़त ेहैं ।  
जसै े:  आधार सखं् या 10 िें िामहन ेतरफ 1 अङ्क, आधार सखं् या 100 िें िामहन ेतरफ 2  अङ्क, 
आधार सखं् या 1000 िें िामहन ेतरफ 3 अङ्क मलखत ेहैं । 
• उपाधार –  
उपाधार आधार सखं् या का गिुज होता ह ैअमधकतर यह िनू् यान् त सखं् या होती ह ै। यमि आधार 
सखं् या 10 की गिुज हो ( 20, 30, 40, 50, 60, 70………….) या आधार सखं् या 100 की 
गिुज (200, 300, 400…………………..) इत् यामि।  यमि आपका आधार = 10 तो 
उपाधार = 10 × a   यहा ँa एक पिू ष सखं्या ह।ै 
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जसै:े   आधार = 20 = 10 ×  2 
 तब, आधार = 10 और उपाधार = 2 ह ै।  
• मवचलन –  
 िी गई सखं् या िें स ेआधार र्िा मिया जाए , तो िरे्फल मवचलन कहलाता ह ै।  

मवचलन =  सखं्या –   आधार 
जसै े:  

जब आधार 10 हो । जब आधार 100 हो । 

18 का मवचलन = 10 + 8 = +8 
8 का मवचलन   = 8 – 10  = –2 
12 का मवचलन = ________ 

102 का मवचलन = 102 – 100 = +2  
93 का मवचलन   = 93 – 100   = – 3 
92 का मवचलन   = ________ 

यमि सखं् या आधार सखं् या स ेबड़ी हो तो मवचलन धनात् िक होता ह ै। यमि सखं् या आधार 
सखं् या स ेछोिी हो तो मवचलन ऋिात् िक होता ह ै।  
करो और सीखो:   मन न अङ्कों के परमित्र अङ्क मलखकर सारिी को पिू ष करें । 
 
 
 
 
 
 
 

अङ्क परिमित्र अङ्क अङ्क परिमित्र अङ्क 
1 9 4 

 

7  5 
 

6 
 

2 
 

3 
 

6 
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• मवनकुलि ् (ऋिात् िक) सखं् या -  

 मवनकुलि ् प्रयोग की सङ्कल् पना वमैिक गमित की िने ह ै। मवनकुलि ् प्रयोग स ेगिनाऍं छोिी एव ं
सरल तर्ा कभी-कभी िौमखक भी हो जाती ह ै। इसका प्रयोग 5 स ेबडेी़ अङ्क (6, 7, 8, 9) वाली 
सखं् या को छोिे अङ्क (0, 1, 2, 3, 4, 5) िें बिली जाती ह ै। मजसस ेगिना आसान हो जाती ह ै।  

जसै े:  1 2, 5, 7अङ्कों के ऊपर छोिी सी रखेा मवनकुलि ् (−)मचह्न ह ै।  
1)  सािान् य सखं् या को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलना । 
 ( एकामधकेन पवूिे सतू्र + मनमखलि ् सतू्र) 

जब सािान् य सखं् या 5 या 5 स ेअमधक स ेबड़ा हो तो मनमखलि ् सतू्र स ेउस ेमवनकुलि ् सखं् या 
िें बिला जा सकता ह ै।  
मवमध –  1)  सखं् या के इकाई अङ्क को 10 स ेर्िाइय े। 

2)  सखं् या के िरे् अङ्क का 9 स ेर्िाइय े।  
3)  िरे्फल के प्रत् यके अङ्क पर मवनकुलि ् रखेा खींमचए । 
4)  िरे्फल के पवू ष अङ्क 0 अर्वा 5 स ेछोिे अङ्क पर एकामधकेन का मचह्न  लगाइय।े  

आइए, उिाहरिों स ेस्‍त पष् ि करत ेहैं ।  
1) सािान् य सखं् या को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलना ।  

उिाहरि : 2 2 7 सािान् य सखं् या को मवनकुलि ् सखं् या िें बिमलए। 
हल : सखं् या 2 2 7 को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलन ेपर – 
  2 2 7  
  =   2 2̇ 3̅ 
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  =  2 3 3̅ 
उिाहरि : 4 6 8 सािान् य सखं् या को मवनकुलि ् सखं् या िें बिमलए। 
हल : सखं् या 4 6 8 को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलन ेपर – 
     4 6 8  
  =  4  6̇ 2̅ 
  =   4  7 2̅ 
  =  4̇ 3̅ 2̅ 
  =   5 3̅ 2̅ 
2)  मवनकुलि ् सखं् या को सािान् य सखं् या ि ेबिलना 
   (एकन् यनूने पवूिे सतू्र + मनमखलि ् सतू्र)  
मवमध –  

1)  इकाई अङ्क के धनात् िक िान को 10 स ेर्िाइय े।  
2)  िरे् मनमखलि ् अङ्कों (इकाई के अङ्कों छोड़कर) के धनात् िक िानों को 9 स े  
 र्िाइय।े  
3)  आवश् यकतानसुार उपय ुषक्त मक्रयामवमध को िोहराइय े(आवमृि) कीमजए ।  

 आइए , उिाहरिों स ेस्‍त पष् ि करत ेहैं । 
उिाहरि : -   1 4̅ मवनकुलि ् सखं् या को सािान् य सखं् या िें बिमलए। 
हल : सखं् या 1 4̅ को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलन ेपर  

=      1 4̅ 
=      1 ̣ 6 
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=     0 6      
उिाहरि :   2 7̅ मवनकुलि ् सखं् या को सािान् य सखं् या िें बिमलए। 
हल : सखं् या 2 7̅को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलन ेपर  

     2 7̅ 
=      2 ̣ 3 
=      1 3 

उिाहरि :   6 2̅ 4̅ मवनकुलि ् सखं् या को सािान् य सखं् या िें बिमलए। 
हल : सखं् या 6 2̅ 4̅को मवनकुलि ् सखं् या िें बिलन ेपर  

  =    6 2 ̅4̅ 
  =    6 ̣ 8 4̅ 

         =   5 8 4̅ 
  =   5 8̣ 6 
  =   5 7 6 
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पहाड़ ेमलखन ेकी वमैिक गमित पद्धमत (मवनकुलि ् स)े :- 
वमैिक मचन्तन िें पहाड़ों के क्रि (गिुज) का कई ि त्रों िें प्रिाि मिलता ह।ै 

• 10 का पहाड़ा- 
ििभ्य: स्वाहा मव ित्य ैस्वाहा मत्र ित ेस्वाहा चत्वामर ित ेस्वाहा प चाित ेस्वाहा 
र्ष्टय ैस्वाहा सित्य ैस्वाहाऽिीत्य ैस्वाहा नवत्य ैस्वाहा िताय स्वाहा सवषस्म ैस्वाहा।          
(तमैिरीय समंहता : 7/2/18) 
• 20 का पहाड़ा- 

मव ित्य ैस्वाहा चत्वामर ित ेस्वाहा र्ष्टय ैस्वाहाऽिीत्य ैस्वाहा िताय स्वाहा सवषस्म ै
स्वाहा।                ( तमैिरीय समंहता : 7/2/18 ) 

 उपय ुषक्त ि त्र िें 10 का पहाड़ा (100 तक)एव ं 20 का पहाड़ा का उ लेमखत ह ै । इसके 
अमतमरक्त तमैिरीय समंहता के 7/2/15 (4 का पहाड़ा 20 तक) एव ंतमैिरीय समंहता (7/2/16) 
(5 का पहाड़ा 20 तक) िें भी उ लेख मिलता ह।ै 
आइए, वमैिक गमित िें मवनकुलि ् सखं्या स ेपहाड़ ेमलखना सीखत ेहैं । मजसस ेपहाड़,े पहाड़ जसै ेन 
लगकर बहुत सरल हो जात ेहैं। 
मवमध :- (i) मजस सखं्या का पहाड़ा मलखना ह ैउस ेमवनकुलि ् िें बिमलए। 
  (ii) मवनकुलि ् सखं्या के िहाई व इकाई अङ्कों को पहचान े। 
  (iii) मनििेानसुार मवनकुलि ् अङ्कों िें क्रििः िायीं ओर र्िाय ेएव ंबायीं ओर जोड़त े

जाए।(मवनकुलि सखं्या के सबंमंधत अकंों के सार्) 
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आइय,ेहि उपय ुषक्त मवमध अनसुार पहाड़ ेमलखत ेह।ै  
उिाहरि:  9 का पहाड़ा मलमखए । 
हल:  09 को मवनकुलि ् 9 = 10 – 1 = 11̅ 
 यहा ँ11̅ के इकाई अङ्क 1̅ यामन एक कि होता ह ैएव ंिहाई का अङ्क एक अमधक होता ह।ै 

  09 
  11̅ 
  09 

(0+1)    →   18       (9 – 1) 
(1+1)    →   27       (8 – 1) 
(2+1)    →   36       (7 – 1) 
(3+1)    →   45       (6 – 1) 
(4+1)    →  54       (5 – 1) 

   63 
                         72          इसी तरह 
                       81          आग ेभी 

  90 
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उिाहरि :  8 का पहाड़ा मलमखए । 
हल: 

08   
12̅   
08   

(0+1)    →   16       (8 – 2)   
(1+1)    →   24       (6 – 2)   
(2+1)    →   32       (4 – 2)   
(3+1)    →  40       (2 – 2)   

          (4+1)    →   52̅ = 48    (0 – 2 = 2̅ )  52̅  को सािान्य रूप िें 
बिलन ेपर 52̅ 
       58 = 48 

    (4+1)    →    56       (8 – 2 = 6)  
                                   64      {इसी तरह आग ेभी}  
                                   72           
                                 80    

 हि इस तरह स ेकई पहाड़ ेबना सकत ेहैं।  
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17 का पहाड़ा बनाइय े:- 
 सािान्य सखं्या  17 
     1̇3̅ 
 मवनकुलि ् सखं्या  23̅ 
     17    23̅ = 20  –  3  =  17 
  (1 + 2)  34 (7 – 3) = 4  
  (3 + 2)  51 (4 – 3) = 1 
  (5 + 2) 72̅   = 68 (1 – 3 = –2)     72̅ का सािान्य रूप 68 ह।ै 
  (6 + 2)  85 (8 – 3) = 5 17 = 20  –  3  =  23 
  (8 + 2)  102 (5 – 3) = 2 
  (10 + 2) 121̅ = 119 (2 – 3 = 1̅) (121̅ = 129 = 119) 
  (11 + 2)  136 (9 – 3 = 6) 
  (13 + 2)  153 (6 – 3 = 3) 
  (15 + 2)  170 (3 – 3 =0) 
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अध्याय : 06  
एकामधकेि पवूिे सतू्र के अनपु्रयोग 

एकामधकेन  :-  
 मजस सखं्या का एकामधक करना होता ह ैतो उस सखं्या के इकाई अङ्क (िायें ओर स ेप्रर्ि 
अङ्क) के ऊपर एक मबन्दु (•) लगा िते ेहैं, यह मबन्दु एकामधक मचह्न कहलाता ह।ै   एकामधकेन = एक 
अमधक करना 
 
 
  
 
 
 
 
एकामधकेन पवूिे  :- 
 एकामधकेन पवूिे िो िब्द “एकामधक” और “पवू”े स ेबना ह।ै इन िब्दों का अर् ष “पवू ष स ेएक 
अमधक” ह।ै मन नमलमखत को ध्यान स ेिखेें व सिझें - 

एकामधकेि पवूिे सतू्र के अनपु्रयोग :  एकामधकेन, एकामधकेन पवूिे, एकामधकेन पवूिे सतू्र द्वारा 
योग, व् यवकलन एव ंगिुन, एकामधकेन पवूिे सतू्र द्वारा मभन्न को सरल करना, साधारि मभन्न को 
िििलव िें बिलना ।     

एकामधक सखं्या एकामधक सङे्कत नवीन सखं्या 
3 का एकामधक  3̇ 4 
7 का एकामधक 7̇ 8 
12 का एकामधक 12̇ 13 
125 िें 2 का एकामधक 12̇5 135 
245 िें 5 का एकामधक 245̇ 246 
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  जसै े:- (i) सखं्या 42 िें  2 का पवू ष अङ्क 4 ह।ै 
    (ii) सखं्या 743 िें 4 का पवू ष अङ्क 7 ह।ै 
    (iii) सखं्या 134 िें 1 का पवू ष अङ्क 0 ह।ै 
 अतः, सखं्या 134 को 0134 के रूप िें मलख सकत ेह।ै 
ध्यान िीमजए :- 
 सखं्या 4732 िें अङ्क 2 का एकामधकेन पवूिे मलखना ह।ै मजसका सङे्कत  
 473̇2 स ेनया िान प्राि होता ह ै =  4742 
इस प्रकार,  
 4732 िें 3 का एकामधकेन पवूिे = 47̇32 
अतः नया िान 4832 प्राि होगा। 
मनम्नमलमखत सारिी को पिू ष करें।  

सखं्या एकामधकेन पवूिे सङे्कत नवीन 
सखं्या 

16  िें  अङ्क 6          1̇6 26 
325  िें  अङ्क 5        325̇  335 
275  िें  अङ्क 2        0̇275 1275 
2017  िें  अङ्क 0      2̇017 3018 
2123  िें  अङ्क 3        
2257  िें  अङ्क 5       
2697  िें  अङ्क 9        
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2217  िें  अङ्क 1        
2854  िें  अङ्क 5      28̇54  
2127  िें  अङ्क 1        
197  िें  अङ्क 7      19̇7 207 

एकामधकेन पवूिे मवमध द्वारा योग करना 
 इस मवमध िें िो अङ्कों का योग 10 या अमधक होत ेही पवू ष अङ्क पर एकामधकेन का मचह्न लगा 
िते ेहैं। यही प्रमक्रया आग ेचलती रहती ह।ै 
उिाहरि  : सखं्या 18 एव ं36 का योगफल ज्ञात कीमजए। 

हल : 
   18 
+ 3̇6 
   54 
 

सङे्कत 
(i) िामहन ेअङ्कों का योग    =  8 + 6  =  14 
(ii) जो 10 स ेअमधक ह ैअतः नीच े4 मलखेंग ेतर्ा 6 के पवू ष अङ्क 3 पर 

एकामधकेन का मचह्न लगाएगं।े 
(iii)      1 + 3̇                    (3̇ = 3 + 1)  
   = 1 + 4 = 5 
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उिाहरि :  7 रुपय े70 पसै े, 23 रुपय े45 पसै ेएव ं38 रुपय े50 पसै ेको जोमड़य।े 
हल : 
  रुपय े   पसै े
     7 .  70 
   2̇3̇ .  45 
+ 38 .  50 
    69 .  65  
      

सङे्कत 
(i) 0 + 5 + 0 =  05 
(ii) 7 + 4 = 11 अतः 4 के पवूिे अङ्क 3 पर एकामधकेन  मचह्न लगता 

ह।ै िरे्फल 1 + 5  =  06 मलखा गया योग िहाई के स्थान पर 
।  

(iii) 7 + 3̇ = 11 अतः 3 के पवू ष अङ्क 2 पर एकामधकेन मचह्न      
(iv) िरे्फल 1 +  8 = 9 नीच ेमलखा योग िें सकैड़ ेके स्थान पर। 
(v) 2̇ + 3 = 6 नीच ेमलखा योग के स्थान पर। 

  
वमैिक गमित स ेगिुा :- 
       12   गणु्य 
    ×  3   गिुक 
       36   गिुनफल 
अ त्ययोिषिकेऽमप सतू्र एि ंएकावधकेन पिूिे सतू्र द्वारा गिुा :- 
 वमैिक गमित िें यह सतू्र गिुन करन ेिें वहीं काि आता ह,ै जहा ँ-   
 (i) गणु्य और गिुक के इकाई के अङ्कों का योग 10  हो तर्ा िरे् अङ्क सिान हो। 
 (ii) इकाई के अङ्कों का गिुनफल िो अङ्क िें बनाकर िायीं तरफ मलखेंग।े 
 (iii) िरे् सिान अङ्क का उसके एकामधकेन स ेगिुन करन ेपर प्राि  गिुनफल को बायीं तरफ 

मलखेंग।े 
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उिाहरि :  24 को 26 स ेगिुा करें। 
हल : 

   24 
× 26  
 624 

सङे्कत 
(i) 4 + 6 = 10 ह ैतर्ा गणु्य व गिुक के िरे् अङ्क सिान हैं। 
(ii)  4 × 6 = 24 को िामहनी तरफ मलखेंग ेऔर  
(iii) िरे् अङ्क सिान अङ्क 2  का एकामधकेन 3 का गिुा 
         = 2 × 3 = 6 गिुनफल िें बायीं तरफ मलखेंग।े 

 
उिाहरि  :   93 को 97 स ेगिुा कीमजए ।  
हल :   

  
   93 
× 97  
 9021 

सङे्कत 
(i) इकाई का अङ्कों का योग  =   3 + 7    =   10 
(ii) गणु्य और गिुक के िहाई के अङ्क (सिान अङ्क)  = 9 
         अतः िाया ँमहस्सा        =   3 × 7    =  21 
          बाया ँमहस्सा       =    9 × (9 का एकामधकेन) 
                                =    9 × 10   =  90 

अतः, 93 × 97 = 9021 
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उिाहरि :   59 और 51 का गिुा करें - 
हल : 

 
   49 
× 41  
 2009 

सङे्कत 
(i) 9 + 1 = 10 अतः 9 व 1 का गिुा करें। 
         9 × 1 = 9 मजस ेहि 09 मलखेंग े(िो अङ्कों िें मलखत ेहैं ) 
(ii) सिान अङ्क 4 ह ैमजसका एकामधकेन 5 स ेगिुा करें। 
         4 × 5= 20 बायें भाग िें मलखा। 

 अतः, 59 × 51  = 3009 
उिाहरि : 91 िें 99 का गिुा करें -  
हल :   

 
   91 
× 99  
 9009 

सङे्कत 
(i) 1 + 9 = 10 अतः 9 व 1 का गिुा करें। 
         9 × 1 = 9 मजस ेहि 09 िायें भाग िें मलखें।  
     (िो अङ्कों िें मलखत ेहैं ) 
(ii) सिान अङ्क 9 ह ैमजसका एकामधकेन 10 स ेगिुा करें। 
         9 × 10 = 90 बायें भाग िें मलखा। 

अतः, 59 × 51  = 3009 
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अभ्यास प्रश्न  
1. मन नमलमखत बहुमवकल्पीय प्रश्नों के सही मवकल्प का चयन कीमजय।े 
(अ) सखं्या 12 का एकामधकेन होगा- 
      (I) 11   (II) 13      (III) 21      (IV) इनिें स ेकोई नहीं 
(ब) सखं्या 125 िें 5 का एकामधकेन पवूिे का सकेंत होगा- 
      (I) 12̇5     (II) 125̇   (III) 1̇25      (IV) इनिें स ेकोई नहीं 
(स)   सखं्या 215 िें 5 का एकामधकेन पवूिे करन ेपर नवीन सखं्या…......... बनती ह।ै 
 (I) 225 (II) 216  (III) 325       (IV) इनिें स ेकोई नहीं  
2. नीच ेिी गई सारिी िें एकामधक कर पिू ष करें :- 

सखं्या एकामधकेन सङे्कत नवीन सखं्या 
0 का एकामधक 0̇ 1 
135 का एकामधक 135̇ 136 
246 िें 2 का एकामधक 2̇46 346 
134 िें 4 का एकामधक 

  

245 िें 5 का एकामधक 
  

178 िें 7 का एकामधक 
  

17 का एकामधक 
  

2486 िें 8 का एकामधक 
  

3124 िें 2 का एकामधक 
  

3124 िें 1 का एकामधक   
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3.  नीच ेिी गई सारिी िें एकामधकेन पवूिे कर पिू ष करें :- 
सखं्या एकामधकेन पवूिे सङे्कत नवीन सखं्या 
325 िें अङ्क 5 का 32̇5 335 
780 िें अङ्क 0 का 78̇0 790 
318 िें अङ्क 8 का 31̇8 

 

207 िें अङ्क 0 का 2̇07 
 

273 िें अङ्क 7 का 
  

284 िें अङ्क 8 का 
  

345 िें अङ्क 4 का 
  

135 िें अङ्क 3 का 
  

135 िें अङ्क 5 का 
  

135 िें अङ्क 1 का 0̇135 1135 
245 िें अङ्क 2 का 

  

741 िें अङ्क 7 का 
  

4. नीच ेिी गई सखं्या के एकामधकेन पवूिे सतू्र द्वारा योग ज्ञात कीमजए :- 
(i) (ii) (iii) (iv) (v) 

   38 
+ 44 

    37 
+  35 

    83 
+  18 

    39 
+  14 

    26 
+  36 
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4. नीच ेिी गई सखं्या के एकामधकेन पवूिे सतू्र द्वारा गिुनफल ज्ञात कर े:- 
  (जब आधार-100 हो)    
          9 8               9 9                  8 5               102 
         x  9 2           x  9 1                  x  8 5           x  108  
 
         9 9 8             9  9 9                  9 8 5               1 0 3 
       x  9 9 2           x   9 9 1                  x 9 8 5           x  1 0 7  

 
       4 7               7 9                  8 6               111 
         x  4 3           x  7 1                  x  8 4           x  119  
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अध्याय : 07 
बीजाकं के अनपु्रयोग 

बीजाकं के अनपु्रयोग : गमितीय समंक्रयाओ ं (योग, व्यवकलन, गिुन एव ं भाग) िें बीजाकं के 
अनपु्रयोग। 

प्यार ेमवद्यामर् षयों ! गमित िें गमितीय समंक्रयाओ ं(+ , - , × , ÷ ) के बाि प्राि पमरिाि की 
सही हैं या नहीं। इस ेजानन ेहते ुहि कैलु्कलेिर इत्यामि स ेज्ञात करन ेके बाि हिें पिू ष मवश्वास होता 
ह ैमक हिार ेद्वारा मक गई गिना सही ह ैया नहीं। वमैिक गमित िें बीजाकं के द्वारा हि मकसी भी 
गमितीय समंक्रयाओ ं(+, - , × , ÷)  का पमरिाि सही ह ैया नहीं। इस ेअत्यन्त ही सरलता के सार् 
बताया जा सकता ह।ै इस अध्याय िें हि बीजाकं के अनपु्रयोग को मवस्तार स ेअध्ययन करत ेह।ै 
• बीजाङ्क (आमङ्कक योग) :  

मकसी सखं्या के अङ्कों का योग उस सखं्या का बीजाङ्क (आमङ्कक योग) कहलाता ह।ै यह 
बीजाङ्क केवल एक ही अङ्क का होता ह ैऔर यमि एक स ेअमधक अङ्क का हो, तो उन अङ्कों को मफर 
स ेजोड़कर एक अङ्क का बना मलया जाता ह ै। जसै-े 

(75 का आमङ्कक योग  7+5= 12, मकन्त ुिो अङ्क हैं, इसमलए  1 + 2 = 3) 
अत: बीजाकं के अकं 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 ह।ै  
सोमचए : 1. क्या मकसी सखं्या का बीजाकं 0 (िनू्य) हो सकता ह ै?  
   2. बीजाङ्क ज्ञात करत ेसिय ‘9’ को 0 के सितलु्य िाना जाता ह ैक्यों ? 
जसै:े    क)   134 का बीजाङ्क 1+3+4 = 8 

ख)   78 का बीजाङ्क 7+ 8 = 15 यहा,ँ15 प्राि हुआ ह ैजो मक बीजाङ्क नहीं हैं। अत: इसके 



 

 67 

अङ्कों को पनु: जोड़ेंग े 1+5 = 6 
   ग)  531 का बीजाङ्क होगा -     5+3+1 = 9 

  र्)   172654 का बीजाङ्क होगा  1 + 7 + 2 + 6 + 5 + 4 = 25   
    25  का बीजाङ्क =   2 + 5 = 7 
   अत: 172654 का बीजाकं 7 ह।ै  

करो और सीखों : 
  मनम्न मरक्त-स्थान की पमूत ष करें - 

सखं्या बीजाकं  सखं्या बीजाकं 
10052347   252301044  
12652206   274274575  
46665664   745275757  
56546555   875757575  

बीजाङ्क द्वारा गमितीय समंक्रयाओ ंके उिर जाचँ - 
योग समिया स ेप्राि उिर की जाचँ  
  िी गयी सभी सखं्याओ ं के बीजाकं को योग कर योगफल का बीजाकं ज्ञात कीमजए। प्राि 
बीजाकं, िी गयी सभी सखं्याओ ंके योगफल के बीजाकं के सिान होन ेपर हि कह सकत ेह ै मक 
योगफल की समंक्रया का उिर सही ह।ै अत:  
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सखं्याओ ंके बीजाकंों का योगफल का बीजाङ्क = उिर का बीजाङ्क  
आइय,े उिाहरि स ेसिझत ेहैं। 
 
उिाहरि:            
       4 8 1 5       9 
    2 4 8 7       3 
   + 1 9 0 4       5 
    9 2 0 6       8 
 जाचँ:  सखं्याओ ंके बीजाङ्क के योग का बीजाङ्क 
     9 + 3  + 5 →  1 7 → 1 + 7 →  8    
उिर का बीजाङ्क : 
  9 + 2 + 0 + 6  → 1 7 →  1 +  7 → 8   िोनों बीजाङ्क बराबर हैं। 
 अर्ा षत ् उिर सही ह।ै 
व्यवकलन समिया के उिर की जाचँ  : 
  व्यवकलन का सािान्य अर् ष ह-ै मकसी सिहू िें स ेकुछ चीजों को मनकालना। व्यवकलन के 
अवयवों को मवयोज्य और मवयोजक कहा जाता ह ैतर्ा प्राि अमन्ति पमरिाि को िरे् कहत ेहैं।  
उिाहरि:             1 7 8      →  मवयोज्य  
       1 2 5      →  मवयोजक 
       0 5 3      →   िरे्  
व्यवकलन िें मवयोजक तर्ा िरे् की सखं्याओ ंका बीजाकंों का योगफल का बीजाकं, मवयोज्य की 
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सखं्या के बीजाकं के सिान होन ेपर उिर  सही होता ह।ै अत:  
 (मवयोजक का बीजाङ्क + उिर का बीजाङ्क) के योगफल का  बीजाङ्क = मवयोज्य का बीजाङ्क  
 
उिाहरि:             7 8 1  7 
            −    3 2 5   1 

      4 5 6   6 
 जाचँ:  क) मवयोजक सखं्या का बीजाङ्क + उिर का बीजाङ्क → 
            1  + 6   →   7   →        

ख) मवयोज्य सखं्या का बीजाङ्क →   7 
     िोनों बीजाङ्क बराबर ह,ै अर्ा षत ् उिर सही ह।ै 

गिुा समिया के उिर की जाचँ  
बारम्बार योग करन ेकी प्रमक्रया को गिुा कहत ेह।ै जसै े: 5 को 4 स ेगिुन करें। तब हिारा ितलब 
साधारि रूप स े (5 + 5 + 5 + 5 = 20) होता ह।ै सम्पिू ष मवश्व िें गिुन की एक मविरे् मवमध 
अपनाई गयी ह।ै जहा ँ-   गणु्य × गिुक = गिुनफल 
उिाहरि :  8      →  गणु्य 
    × 5      →  गिुक  
       40      →   गिुनफल   
उिर की जाचँ िें गणु्य एव ंगिुक की सखं्याओ ंके बीजाङ्कों का गिुनफल का बीजाकं, िी गयी 
सखं्याओ ंके गिुनफल के बीजाकं के सिान होन ेपर उिर सही होता ह।ै  
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उिाहरि :     4 1 3  ×  5 1 7 
हल:    4 1 3  ×  5 1 7                 
        2 8  9  1 
     4 1  3  0  
          2  0 6 5 0  0    
                2  1 3 5 2 1  

 
 
 
जाचँ : क) प्रर्ि सखं्या का बीजाङ्क×मद्वतीय सखं्या का बीजाङ्क → प्राि गिुनफल का  बीजाङ्क 
    8 ×  4  = 3 2 →  3 2 का बीजाङ्क 5 → 

   ख)   उिर का बीजाङ्क → 5 
     िोनों बीजाङ्क बराबर ह,ै अर्ा षत ् उिर सही ह।ै 
भाग समिया स ेप्राि उिर की जाचँ  
 
 
 
 
 
 

िोनों सखं्याओ ंके 
बीजाङ्कों के गिुनफल     
का बीजाङ्क  

गणु्य सखं्या का बीजाङ्क गिुक सखं्या का बीजाङ्क 

उिर का बीजाङ्क 

5

5
8

5

 

4
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उिाहरि:         4 8 5 7 ÷ 1 4 
हल:      
       भाजक     14 ) 4 8 5 7 ( 3 4 6  भागफल 
                       − 4 2  
                  0 6 5  
                  −   5 6  
                     0 9 7  
                  −   8 4  
                        1  3  िरे्फल  
 जाचँ :   भाज्य का बीजाङ्क = ( भागफल का बीजाङ्क × भाजक का बीजाङ्क) + िरे्फल का बीजाङ्क 
       6   → (  4 ×  5 )  + 4 
            →       2 0 + 4 
                                →      2 4  
                          →     6   अर्ा षत ् उिर सही ह।ै  
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अध्याय : 08 
लीलावती गमित 

लीलावती गमित पमरभार्ा प्रकरि श्लोक 1 स े5  
प्यार ेमवद्यामर् षयों ! ससृं्कत वाङ्मय की गमितीय परम्परा िें अकं गमितीय अवधारिाओ ंका 

एक अत्यन्त िहत्त्वपिू ष ग्रन्थ ‘लीलावती गमित’ ह,ै मजसके लेखक भारतीय गमितज्ञ एव ं
ज्योमतर्ाचाय ष भास्कराचाय ष र्।े आचाय ष भास्कराचाय ष द्वारा मलमखत इस ग्रन्थ के पमरभार्ा प्रकरि िें 
कई िापन इकाई के बार ेिें मवस्ततृ वि षन मिलता ह।ै आइय ेइस अध्याय िें हि लीलावती गमित के 
पमरभार्ा प्रकरि की इकाई िें िदु्रा, भार, अगंलु, योजन, र्न, हस्त, द्रोि इत्यामि पमरिािों को 
मवस्तार स ेसिझेंग।े  
लीलावती भाग-1 पमरभार्ा 

गमित और िापन के िध्य र्मनष्ठ सम्बद्ध ह।ै भारत प्राचीन काल स ेिोनों का सार्-सार् मवकास 
हुआ। प्राचीन भारतीय गमितज्ञों िें लगभग सभी ग्ररं्कारों न े अपन े ग्रन्थों िें िापन, िापन की 
इकाईयों एव ंिापन यतं्रों क वि षन मकया ह,ै मजसिें भास्कराचाय ष न ेमविरे् रूप स ेलीलावती गमित 
के प्रारम्भ िें िापन के सम्बन्ध िें पमरभार्ाओ ंको स्पष्ट मकया ह।ै लीलावती गमित, ग्रन्थ के आरम्भ 
के प्रर्ि श्लोक िें िङ्गलाचरि द्वारा गििे जी की स्तमुत मक गई ह ै।  
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िदु्रा पमरभार्ा 
 आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलीलावती गमित िें िदु्रा की पमरभार्ा के सम्बन्ध िें मनम्न श्लोक बताया 
ह ै-  

वरािकाना ििद्वय ं(20) यत ् सा कामकिी ताश्च पिश्चतसः । 
त ेर्ोडि द्रि इहावगम्यो ििसै्तर्ा र्ोडिमभश्च मनष्कः ॥ (पमरभार्ा : 2) 

 अर्ा षत ् बीस कौिी मिलकर एक कामकिी बनती ह ैऔर चार कामकिी मिलकर एक पि होता 
ह,ै सोलह पिों का एक द्रि तर्ा सोलह द्रिों का एक मनष्क बनता ह।ै इस प्रकार यहा ँप्राचीन 
राजिदु्राओ ंका यह िान मनधा षमरत मकया गया ह।ै 

भास्कराचाय ष यहा ँ(ग्यारहवीं एव ंबारहवीं िताब्दी) के सिय िें मनम्नमलमखत िदु्राओ ंका प्रचलन 
र्ा। यहा ँिदु्राओ ंका प्रचलन र्ा। 

20 कौड़ी  =  1 कामकिी 
4 कामकिी = 1 पि 

16 पि = 1 द्रि (िाि)  
16 द्रि = 1  मनष्क (स्विषिदु्रा)  

भार पमरिाि 
आचाय ष भास्कर न ेलीलावती िें सवुि ष िापन ेकी मवमध को बतात ेहुए कहा ह ैमक- 

तलु्या यवाभ्या ंकमर्ताऽत्र ग ुजंा वल्लमस्त्रग ुजंो धरि ंच तऽेष्टौ। 
गद्यािकस्तद्द्वयमिन्द्रतलु्य-ै (14) व षलै्लस्तर्कैो र्िकः प्रमिष्ट ॥(पमरभार्ा : 3) 

अर्ा षत ् एक ग ुजंा के बराबर िो यव (जौ के िान)े होता ह।ै तीन ग ुजंा मिलकर एक वल्ल बनता 
ह,ै ऐस ेही आठ वल्ल मिलकर का एक धरि बराबर होता ह ैतर्ा िो धरि मिलकर एक गिाद्यक के 
बराबर होता ह ैतर्ा चौिह वल्ल मिलकर एक र्िक बनता ह।ै ग ुजंा को अन्य नािों स ेपकुारा जाता 
ह-ैग ुजंा, चौिली, र्रु्चुी, रिी। ससृं्कत िें इसको ग ुजंा, रक्तकाकमचचंी, कृष्णला। इस प्रकार िो 
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सिान यवों स ेतलु्या (सिान) ग ुजंा (रिी)  ह।ै यहा ँ‘यवाभ्या’ं का अर् ष िो यव के ग्रहि स ेह।ै ससृं्कत 
भार्ा िें मद्ववचन होन ेका लाभ यहा ँस्पष्ट पवू षक मिखता ह।ै यवामि पमरिािों िें उनके भार अपमेक्षत 
ह।ै 

1 ग ुजंा (रिी) = 2 यव 
3 ग ुजंा = 1 वल्ल 
8 वल्ल = 1 र्रि 
2 धरि = 1 गद्यािक 

14 वल्ल = 1 र्िक 
1 र्िक = 42 ग ुजंा 
1 गद्यािक = 48 ग ुजंा 
 

िार्ामििानि ् : 
आचाय ष भास्कराचाय ष जी िार्ामििान के बार ेिें मनम्न श्लोक बताया ह ै- 

ििाद्धषग ुजं ंप्रविमन्त िार् ंिािाह्वयःै र्ोडिमभश्च कर् षि ् । 
कर्शै्चतमुभ षश्च पलं तलुाज्ञाः कर् ंसवुि षस्य सवुि षसजं्ञि ् ॥(पमरभार्ा : 4) 

अर्ा षत ् तौलन ेवाले मविरे्ज्ञ पाचँ ग ुजंा को एक िार् िानत ेहैं और सोलह िार् मिलकर एक 
कर् ष बनता ह।ै चार कर् ष मिलकर एक पल होता ह।ै सोन ेका कर् ष सजं्ञक होता ह:ै 

अर्ा षत ् 1 कर् ष = 1 सवुि ष । 
  अत: उक्त श्लोक िें ग्रन्थकार कहत ेह ैमक तौल जानन ेवाले मविरे्ज्ञ ििाध षग ुजं अर्ा षत ् 5 ग ुजंा 
को 1 िार्, 16 िार् का 1 कर् ष और 4  कर् ष का 1 पल सिझात ेह।ै सोन ेका 1कर् ष 1 सवुि ष के सिान 
होता ह।ै जसै े 1 कर् ष = 1 सवुि ष। लीलावती व्याख्या बमुद्धमवलामसनी िें िीकाकार 
गििेिवैज्ञितानसुार कर् षिवे सवुि षसजं्ञ ं प्रविमन्त, न त ु रौप्यामि। यर्ा सवुि षप्रमतिा ं िद्यामित्यत्र 
कर् षिात्रकनकस्यवै ंिद्यामिमत भावः। अर्ा षत ् एक कर् ष ही एक सवुि ष कहलाता ह।ै रजतामि सन्दभष िें 
यह व्यवहार नहीं होता। िान िें सवुि षप्रमतिा का उले्लख एक कर् ष पमरमित सवुि षप्रमतिा इस अर् ष िें 
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मकया गया ह।ै  
10/2 = 5 ग ुजंा  = 1 िार् 
16 िार्  = 1 कर् ष 

    4 कर् ष  = 1 पल 
कर् ष स्विष िापन ेका परुानी इकाई ह।ै इस े'दूि' भी कहा जाता र्ा। इस प्रकार 80 ग ुजंा = 1 

कर् ष होता र्ा। वत षिानकामलक स्विष िापन ेका एक तोला (96 ग ुजंा) होता ह।ै अर्वा एक तोला 
11.66 ग्राि िाना गया ह।ै 
लम्बाई िापन की इकाई :   
• अगंलुामििानि ् 

आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलम्बाई को िापन ेके सम्बन्ध िें मनम्न श्लोक लीलावती गमित िें 
बताया ह-ै 

यवोिररैङ ्गलुिष्टसखं्यहैषस्तोऽङ ्गलुःै र्ड ्गमुितशै्चतमुभ षः । 
हस्तशै्चतमुभ षभ षवतीह िण्डः क्रोिः सहस्रमद्वतयने तरे्ाि ् ॥(पमरभार्ा : 5) 

अर्ा षत ् एक अगंलु िें आठ यवोिर (जौ के िान)े के बराबर होता ह।ै चौबीस अगंलु मिलकर 
एक हार् की लम्बाई के बराबर होता ह।ै चार हार् का एक िण्ड के बराबर होता ह।ै िो हजार िण्ड 
मिलकर एक कोि की लम्बाई के बराबर होता ह।ै ‘यवोिर’ स ेआिय ह ैमक पिे स ेपिे लग ेहुय ेआठ 
यवों स ेएक अगंलु, चौबीस अगंलुों के लम्बाई का एक हस्त, चार हस्त एक िण्ड और िो हजार िण्डों 
स ेएक क्रोि होता ह।ै 
      
  

8 यव = 1 अगंलु 
24 अगंलु = 1 हार् 

4 हार् = 1 िण्ड 
2000 िण्ड = 1 कोि (क्रोि) 
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प्राचीन काल िें दूरी की इकाई होता र्ा 1 कोि = 2 िील होता ह।ै 
• योजानामििानि ् 

आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलीलावती गमित िें लम्बाई के योजन (दूरी) आमि िापन के सम्बन्ध 
िें मनम्न श्लोक बताया ह ै- 

स्याद्योजन ंक्रोिचतषु्टयने तर्ा करािा ंििकेन विंः। 
मनवि षन ंमविंमतविंसखं्यःै क्षते्र ंचतमुभ षश्च भजुमैन षबद्धि ् ॥(पमरभार्ा : 6) 

अर्ा षत ् एक योजन चार कोिों स ेमिलकर बनता ह,ै िस हार् मिलकर एक विं (बासँ) तर्ा 
बीस विं की लम्बाई के बराबर होता ह।ै बीस विं की लम्बाई एव ंबीस विं की चौड़ाई स ेमनमि षत  
होन ेवाले वगा षकार क्षते्र एक मनवि षन (बीर्ा) कहलाता ह।ै  
     4 कोि =  1 योजन 

1 बासँ =  10 हार् 
1 बीर्ा =  20 बासँ  

र्नहस्तामििानि ् 
आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलीलावती गमित िें र्नहस्तामि िाप के  सम्बन्ध िें मनम्न श्लोक 

बताया ह ै- 
हस्तोमन्मतमैव षस्तमृतिधै्य ष मपण्डयै षि ्द्वाििास्र ंर्नहस्तसजं्ञि ् । 

धान्यामिके यि ्र्नहस्तिान ंिास्त्रोमिता िागधखामरका सा ॥(पमरभार्ा : 7) 
अर्ा षत ् एक हार् की चौड़ाई, लम्बाई और ऊँचाई या गहराई का बारह कोि स ेमनमि षत गढ़ा 

र्नहस्त सजं्ञक ह।ै धान्यामि के तौलन ेपर र्नहस्त को जो िाप मनधा षमरत की गई ह,ै वह र्नहस्त  
िास्त्र कमर्त िगध ििे िें प्रचमलत खारी कहत ेहैं। 
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 आिय यह ह ैमक हस्त उमन्ममत (ऊँचाई), एक हस्त मवस्तमृत (चौडाई), एक हस्त लम्बाई तर्ा 
बारह भजुाए ँवाले र्नक्षते्र को एक र्नहस्त कहा गया ह।ै धान्य, तले, र्तृ आमि तौलन ेिें जो र्नहस्त 
की तौल को िगध ििे िें िास्त्र िें बताई जान ेवाली खारी कहा गया ह।ै 

खारी = धान के िापन/्तौल की इकाई 
  1 खारी = 32 मकलोग्राि 
  र्नहस्त सजं्ञा = अन्नामि िापन ेका प्रामचन िान जो 1 हार् लम्बा, 1 हार् चौड़ा, 1 हार् गहरा 
या ऊँचा होता ह,ै मजसके कुल 12 कोि होत ेर्।े 
द्रोिामििानि ् 

आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलीलावती गमित िें द्रोिामि िाप के  सम्बन्ध िें मनम्न श्लोक बताया 
ह ै- 

द्रोिस्त ुखाया षः खलु र्ोडिािंः स्यािाढको द्रोिचतरु् षभागः । 
प्रस्थश्चतरु्ांि इहाढकस्य प्रस्थामंघ्रराद्यःै कुडवः प्रमिष्टः ॥ (पमरभार्ा : 8) 

अर्ा षत ् खारी के सोलहवें (16) भाग को द्रोि कहत ेहैं, द्रोि के चौर् ेभाग को आढक तर्ा 
आढक के चौर् ेभाग को प्रस्थ कहा जाता ह।ै प्रस्थ के चौर् ेभाग को प्राचीन आचायों न ेकुडव की 
सजं्ञा िी ह।ै 

1 द्रोि =  1/16 खारी 
1 आढक = 1/4 द्रोि 

1 प्रस्थ = 1/4 आढक 
1 कुडव = 1/4 प्रस्थ 

नोि : प्राय: उस सिय िें 1 िनषु्य 1 प्रस्थ अन्न भोजन ग्रहि करता र्ा। क्योंमक एक सपु्रमसद्ध लोकोमक्त  
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ह-ै “सवा षरम्भस्तण्डुलप्रस्थिलूा: ”  
यवनप्रचामरतिानि ् 
आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलीलावती गमित िें यवनों (तरुकों) द्वारा चलायी गयी अन्नामि िाप के 
बार ेिें मनम्न श्लोक बताया ह-ै 

पािोनगद्यािकतलु्यि ङै्कमद्विसितलु्यःै कमर्तोऽत्र सरेः। 
ििामभधान ंख-यगुशै्च सरेधैा षन्यामितौल्यरे् ुतरुुष्कसजं्ञा ॥(पमरभार्ा : 9) 

अर्ा षत ् बहिर पौन (¾) गद्यािक के बराबर िंक का 1 सरे होता ह।ै अर्ा षत ् 36 रिी के बराबर 
1 िंक होता ह।ै 72 िंक के बराबर 1 सरे होता ह ैऔर 40 सरे मिलकर 1 िन बनता ह।ै यवनों द्वारा 
अनाज को तौलन ेकी सजं्ञा िी गयी ह।ै अन्नामि तौल की मवमध 

मद्वसि = 72   
खयगु = 04 
पौन (3/4) गद्यािक = 36 ग ुजंा 

36 ग ुजंा = 1 िंक  
1 सरे = 72 िंक  
40 सरे = 1 िन 

कालामिपमरभार्ा 
आचाय ष भास्कराचाय ष जी न ेलीलावती गमित िें कालामिपमरभार्ा के बार ेिें मनम्न श्लोक बताया 

ह ै- 
िरे्ाः कालामिपमरभार्ा लोकतः प्रमसद्धा ज्ञयेाः।(पमरभार्ा : 11) 

अर्ा षत ् िरे् काल आमि की पमरभार्ाए ँलोक िें प्रमसद्ध हैं। अतः उन्हें लोक व्यवहार द्वारा सिझना 
चामहए। जसै े6 प्राि का 1 पल। 60 पल की 1 र्िी। 2 र्िी का एक िहुूत ष। 33/4 िहुूत ष का एक 
प्रहर, 8 प्रहर का 1 मिन। 60 र्िी का 1 अहोरात्र। 15 मिन का 1 पक्ष। 2 पक्ष का 1 िास। 2 िास 
का 1 ऋत।ु 6 ऋत ुका 1 वर् ष। िार् स े6 िहीना बराबर 1 सौम्यायन। श्रावि स े6 िहीना बराबर 1 
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याम्यायन। 
 1 पल = 6 प्राि 
1 र्िी = 60 पल 
1 िहुूत ष = 2 र्िी 
1 प्रहर = 33/4 िहुुत ष 
1 मिन = 8 प्रहर 
1 अहोरात्र = 60 र्िी 

  1 पक्ष = 15 मिन 
 1 िास = 2 पक्ष 
 1 ऋत ु= 2 िास 
 1 वर् ष = 6 ऋत ु
 1 सौम्यायन = िार् स े6 िहीना 
 1 यान्यायन = श्रावि स े6 िहीना 

िापन स ेसम्बमन्धत िब्दावली सचूी :  
िापन स ेसम्बमन्धत िब्दावली 

20 कौड़ी = 1 कामकिी 1 खारी =  32 मकलोग्राि 
4 कामकिी = 1 पि (पसैा)  1 द्रोि =  1/16 खारी 
16 पि = 1 द्रि (िाि) 1 आढक = 1/4 द्रोि 
16 िि = 1 मनष्क (स्विषिदु्रा) 1 प्रस्थ = 1/4 आढक 
1 ग ुजंा (रिी) = 2 यव (जौ के िान)े 1 कुडव = 1/4 प्रस्थ 
3 ग ुजंा = 1 वल्ल मद्वसि = 72  
8 वल्ल = 1 धरि खयगु = 04 
2 धरि =  1 गद्यािक 3/4 गद्यािक = 36 ग ुजंा 
14 वल्ल =  1 र्िक  36 ग ुजंा = 1 िंक 
1 र्िक  = 42 ग ुजंा 1 सरे  = 72 िंक 
1 गद्यािक  = 48 ग ुजंा 40 सरे = 1 िन 
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10/2 = 5 ग ुजंा = 1 िार् 1 पल = 6 प्राि 
16 िार् = 1 कर् ष 1 र्िी = 60 पल 
4 कर् ष =1 पल 1 िहुूत ष = 2 र्िी 
1 र्िक  = 42 ग ुजंा 1 प्रहर = 33/4 िहुुत ष 
1 गद्यािक =  48 ग ुजंा 1 मिन = 8 प्रहर 
8 यव = 1 अगलु 1 अहोरात्र = 60 र्िी 
24 अगंलु = 1 हार् 1 पक्ष = 15 मिन 
4 हार् =  1 िण्ड 1 िास = 2 पक्ष 
2000 िण्ड = 1 कोि (क्रोि) 1 ऋत ु= 2 िास 
4 कोि = 1 योजन 1 वर् ष = 6 ऋत ु
1 बासँ = 10 हार् 1 सौम्यायन = िार् स े6 िहीना 
1 बीर्ा = 20 बासँ 1 याम्यायन = श्रावि स े6 िहीना 
खारी = धान को िापन/ेतौलन े की 
इकाई 

 
 
 
 
 
 




